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repri~sentieren Relationen zwisehen diesen Gegensti~nden. tii~ufig nuu geschieht 
es, da~ dieses VerhMtnis zwischen Symbolik und Denken nieht geniigend im 
Auge behalten wird and infolgedessen die Symbolik, start dem Gedachten 
lediglich naehgebildet zu werden, selbst Einflat~ aaf das Denken gewinnr was 
die Quelle vieler Unklarheiten und Irrtiimer wird. Den Zustand des Geistes, 
bei dem dies eintritt, bezeichnet der Verfasser als M y s t i z i s m u s  und sucht 
einen solehen ,Mystizismus" an einigen Stellen des Systems der Mathematik 
nachzuweisen. Das Bach zerfi~llt in drei Teile. Der erste, rein psychologischen 
Charakters, fiir das Folgende aber niche unentbehrlieh, handelt yore Yerhaltnis 
yon Denken and Symbolik, insbesondere yon Denken und Sprache. Der zweite 
Teil handelt yon den imagin~ren C~rSi3en der Algebra und den imaginhren 
Funkten der Geometrie. Hier gelingt dem Verfasser tatsi~ehlich der Haehweis, 
dal] bezi~glieh dieser Gegenst~nde in den Gedanken mancher Mathematiker der 
oben gesehilderte Mystizismus herrscht - -  doeh ist es wohl unbillig deshalb zu 
behaupten, er herrsehe in der Mathematik; denn es gibt andere Darstellungen 
der Lehre vom Imagini~ren, als die yore Verfasser besprochenen, z. B. die 
seines Landsmannes H a m i l t o n ,  gegen die die yore Verfasser erhobenen Ein- 
wiinde nicht gerichtet werden kSnnen. Ahnliches gilt yore dritten Teile, der 
yon den niehr Geomer handelt~ nur da] bier der Verfasser 
selbst stellenweise in Irrtiimer veff~llt. Er bestreitet nieht die logische Wider- 
spruchsfreiheit der niehteuklidischen Geometrie, leugnet aber die MSglichkeir 
einer sie mitumfassenden allgemeinen Raumvorstellung: er will das eukli- 
dische Parallelenaxiom ersetzen durch zwei, den GrSfienaxiomen naehgebildete 
und gleich ihnen selbst evidente Riehtungsaxiome. - -  Wir habea es in diesem 
Bache mit einer keineswegs leichffertigen, in den meisten Pankten sogar sehr 
gewissenhaften Kritik der heutigen Mathematik zu tun, die, wenn sie auch 
nicht als berechtigt anerkannt wird, den zur Philosophie neigenden Mathema- 
tiker schon deshalb interessieren wird, weil sie ibm zeigt, in welchen Punkten 
er yore Philosophen mil]verstanden wird. Hans Hahn. 

Sulla protogenes i  dei processi  matematici .  Von S a 1 v a- 
t o r e  de  C i c c o .  Napoli~ E. Pietrocola~ 1910, 46 S. Preis  L. 2 . - - .  

Es handelt sieh nieht, wie der Titel vielleicht vermuten liei~e, um eine 
psychologisehe oder logische oder erkenntnistheoretische Diskussion der 
Grund|agen der Mathematik, viehnehr um metaphysische Erw~gungen, die in 
sehr al]gemeinen Wendungen vorgebraeht werden und fiir einen Mathematiker 
kaum yon Interesse sein kSnnen. Eine eingehendere Besprechung seheint daher 
an dieser Stelle nicht am Platze. t lans  Hahn. 

Ler sur  les sdr ies  de polynomes ~ une variable com- 
plexe. Par  P. M o n t e l  (Collectiou de monographies sur la th6oric 
des fonctions publides sous la direction de M. E ' .  B o r e  1). Paris~ 
Gauthier-Villars,  1910. V I I I - ~ - 1 2 8  S. 

In Kap. I sind eine Reihe yon mehr oder weniger bekannten SAr 
fiber Punktmengen und analytische Funktionen zusammengestellt ; anschliel3end 
an den Weiersl~ral]sehen Doppelreihensatz wird der Satz bewiesen, dal] eine 
in einem Bereiche D gleichm~i3ig gesehriinkte Funktionenfolge in jedem im 
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Innern yon D liegenden Bereiche gleichraiioliig konvergiert, wenn sie in einer 
Menge yon Pankten konvergiert~ die im Innern yon D einen Hi~ufungspunkt 
besitzt. Es folgt eine ausftihrliche Besprechung des Hadaraardschen Satzes 
fiber die Singularifi~ten einer Funktion ao bo ~ al  bl  x --~-. . . -~- an  b~ x n  ~ - .  . . 

and der an diesen Sa~z ankniipfenden Literaiur. Kap. I I  bringt die Dar- 
stellung einer in einera beliebigen Bereiche reguli~ren Funktion durch eine 
konvergente Polynomreibe naeh Methoden yon P a i n l e v d ,  t l i l b e r t ,  R a n g e  
und Appe l l .  Die H i lbe r t s che  Methode gibt Anlal~ zu einem Exkurs iiber 
Interpolationsreihen ; auch findet sich eine kurze ErSrterung fiber T c h e bi- 
ehef fs  Polynome bester Approximation. Kap. III gilt ira wesentliehen den 
yon F a b e r  gefandenen Entwicklungen nach gewissen zu einem vorgegebenen 
Bereich gehSrigen Polynoraen~ die manehe Analogien zu den Potenzreihen- 
entwicklungen zeigen. Die Entwicklungen nach L e g e nd r e  schen Polynoraen 
ergeben sieh bier als besonders interessanfer Spezialfall. Kap. IV handelt yon 
Polynorareihen, die in verschiedenen Bereichen verschiedene analytische Funk- 
tionen darsfellen. Es wird bewiesen: sind D1 D: . . . ,  Dm getrennte einfach zu- 
zamraenhi~ngende Bereiehe u n d i s t  f~. (x) eine in D~ reguli~re Funktion, so gibt 
es eine Polynorareihe, die in D1 gegen f i  (x) ,  in D, gegen f2 (x)...7 in Dm 
gegen fm (x), konvergiert. Daraus wird hergeleitef, daft jede eindeufige analy- 
fisehe Funktion dutch eine in allen ihren reguli~ren Punkten konvergente 
Polynomreihe dargestellt werden kann. Endlich wird nach R a n g e  die 
Exisfenz analy~ischer Funktionen mit vorgegebener natfirlicher Grenze be- 
wiesen. In Kap. V wird zuerst der yon Osgood herri:~hrende Satz bewiesen, 
da$ eine in einem Bereiche D konvergente Folge regularer Funktionen in 
jedera Teilbereiehe yon D Gebiete gleiehraafiiger Konvergenz besitzt. Bezeichnet 
man einen Punkt als i r r e g u l a r ,  wenn er keine Umgebung besitzt, in der 
die Folge gleiehrai~t~g konvergiert, so ist die Menge aller irregul~ren Punkte 
dieht, perfekt und ihre Vereinigungsraenge rait dera Rande yon D ist zu- 
saramenhi~ngend. Es wird an einera Beispiele gezeigt, daii auch eine nieht 
gleiehrai~$ig konvergente Folge reguliirer Funktionen eine reguli~re Funktion 
zur Grenze hubert kann; es wird auf die offene Frage nach Bedingungen hin- 
gewiesen, die notwendig und hinreiehend sind dafiir, da~ die Grenze regul~rer 
Funktionen selbst regular set, sowie auf die Frage, welches die allgemeinste 
Funkfion ist, die Cvrenze reguli~rer Funktionen ist. Den Schlu$ bildet der 
Naehweis, dug, wenn in der Umgebung eines Punktes die Funktionen f .  (x) regu- 
liar sind, zwei Werte a und b nieht annehmen und wenn die Folge der f~ (x) 
konvergiert, sie auch gleiehrai~$ig komrergiert; ein Problem, alas seither dutch 
eine beka;nnte Abhandlung yon L a n d a u  und C a r a t h d o d o r y  wetter gefSrdert 
wurde. 

Das Studiura des Buehes erfordert nur die elementarsten Kenatnisse 
aus der Funktionentheorie, es ist im allgemeinen klar geschrieben, wenn sich 
aueh einzelne UngenauigkeiLen and Versehen darin finden. Jedenfatls w~rd der 
Leser darin viel Neues und Interessanfes finden and sich daraus raanehe An- 
regung holen. H a n s  H a h n .  

Prob leme  der  Wissenscha f t .  Von F e d e r i g o  E n r l q u e s  
tibersetzt yon K u r t  G r e l l i n g .  (Wissenschaft  und  Hypothes% XI~ 
und  XI2.) B. G. Teubner~ 1910. 1. Tell (Wirk l ichkei t  u. Logik)~ 


