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SULLA FUNZlONE POTENZIALE DI uN ELLISSOIDE NON RIFEBITO 
AI SUOI ASSI PRINCIPALI; DI ERNESTO PADOVA, ALLIEVO 
DELLA I|. SCUOLA NOR?dALE SUPERIORE I,N' PISA. 

Indichiamo con Ox Oy Oz un sistema di coordinate or- 
togonali qualunque che ha 1' origiue nel centro dell 'ellissoide, 
siano ( x y z )  le coordinate di un punto qualunque rife- 
rito a questo sistema e siano ~ ~ ~ le coordinate del mede- 
simo punto prese secondo gli assi principali dell' ellissoide. 

L' equazione dell' cllissoide potrh sempre porsi sotto la 
forma. 

(t) Sx~-e  - S'y ~ -4- S"z ~ -4- 2 T y z  -e- 2 T ' x z  -~-2 T " x y  ~ 1 

e proponiamoci di dedurre  l' espressione della funzione po- 
tenziale dell" cllissoide sopra il punto interoo (x  y z )  ove si 
trova l ' e lemento  d m  (ammesso che tutti i punti dell' ellis- 
soide si attraggano secondo la lcgge di Newton)  dalla nota 
espressione della funzione potenziale riferita agli assi principali: 

~ o  

V ~ ~r ! ~ a~ .4._ s -  b~ --~ s c~ --~ s 

ore a b c sono i semi-assi dell' cllissoide e 

s s ) 

(~ Vedi , s teorica delle [orze che aglscono secondo la legge di 
2Vewton er $ Vl. form. (17) del ch. Prof. Betti inserita in questo Giornale. 
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Ri fe r i amo il nos t ro  e l l i sso ide  ai suoi assi p r i n c i p a l i  e 
c e r c h i a m o  le espress ioni  de i  semi-ass i ;  (~ no to  da l l a  g e o m e -  

r . . 

t r i a  a n a l t h c a  che s iamo p e r c i b  condo t t i  a l ia  r i s o l u z i o n e  dcl-  
1' equaz ione  di 3. 0 g r a d o  in ,x 

(~) 

S ~ ~. T" T' 

T" S' - -  ~. T 

T'  T S " - -  X 

~ 0  

di cui le r ad ic i  ~l,~-~ ).~ essendo  i coeff icent i  de l l a  ( l )  t ra-  
s fo rmata  s a ranno  l" inversa  dei  q u a d r a t i  dei  semi-assi  ossia : 

3.~ ~ -  ~ ~ 3.~ ==- b---- ~ , ~ ~ e~ . a ~ Q 

quind i  si avrh  1' ident i t f i  

T,, , ,  5) 
�9 ,, T 6 -  

] T' T S " - -  X 

mol t i p l i c ando  per  s ~ ques t a  equaz ione  e f a cendo  ~ ~ - -  

av re lno  : 

I 
S s §  T's  T ' s  [ 

T"s S ' s §  Ts [~-  
I 

T's Ts S"s+t]  

Ouindi  A v iene  esp resso  p e r  m e z z o  de i  coeff ic icnt i  not i  

de l la  ( i ) .  
Ora  i nd i cando  con ~ , f l ,  7 ;  ~ ' , f l ' ,  7 ' ;  a",j~", ~," i coseni  

degl i  angol i  ehe gli assi ~ ~ ~ fanno cogli  assi x y z a v r e m o :  
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e sostituendo nel l 'equazione : 

a-- T- -~- ~ -  -4- C-- V- ~ 1 

per  ~ ~ ~ le loro espressioni in x y z essa deve cangiarsi 
identicamente nella (!) per  modo che possiamo espr imere  i 
coeflicienti S S' S", T T' T" per  mezzo dei coseni e delle lun- 
ghezze dei semi-assi a b c ,  si ha :  

~" ~ "  s f7  fl' 7' 7"~" 
s - - - - ~ - + - ~ - + -  c- T , W = - - + - U  - + a '  c '  

s ' j~' j3" f"'- - -  .+. -+- - ~  
a ~ 7 

T' ~ a7 ~'T' a"7" 
- ~ + - U  - +  c ~ 

~' '* 7"' ~j~ ~'j3' ~"fl" S" = ~-~ -4-- 7 T"- -  ~ - ~ 7  ' - - ~ + - V + ' - - g  - 

per  cui sostituendo per  ~ ~ ~ i loro valori nella espressione 
di V o t te r remo ,ponendo in luogo delle funzioni simmetriehe 
deIle radici )~, z~ ~-3 i corrispondenti  coefficienti dell' equa-  
zione (2). 

v=~f-~(~ ~ds ,___~, [(x,+r . 
0 

- ~' ( s " -  s(s  s ' -  T"'))--  ~y ~s (T'T"-- T S ) - -  ~ x ~ (T"T - -  T' S' 

ove 

S 

t 
- -  T Ct 

a ~ b ~ c ~ 

T' 

Tt~ T ~ 

S' T 

T S" 
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A quclla espressione di V possiamo dare una forma pifi 
eleg:mte trovata (1:1 Dirichlet quando si faceia: 

F = Sx  ~ -t-- Sly ~ -4-- S" :  ~ + 2 T y~  + 2 T ' x z  -4- 2 T" x y  

f imzioneche per i valori di x y z  relativi ad un punto in- 
ferno deve essere ~ I , 

F'~---- (S' S"--T')  x*+(S S"--T'  ~) y"-q- (S S ' - -  T '~) z'-+- 2 (T ' I ' "~T  S)y.~ 

+ ~ (T T " - -  T'S') x z + 2 ( T T ' - -  T"S") x y 

S 

T" 

x 

t'. f i l l ah l le l l t e  p o l l e l l d o :  

T" T' x 

S' T y 

T S" 5 

y z 0 

o 

FINE DEL VOLUME XXIII-IV. 


