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SISTEMI LINEARI DI SUPERFIC1E ALGEBRICHE 

DO'rATI DI SINGOLARIT~ BASE QUAI.UNQUE, 

(Stduta de! ~7 fcbbrajo :887) 

Nora del dott. G. B. G U 0 01a, a Palermo. 

In questa breve Comunicazione mi propongo di far conoseere, pc, 
sistemi lineari qualunque di superficie algebriche, un teorema (III) af- 
fatto analogo a quello da me enunciato pei sistemi lineari qualunque 
di curve algebriche piane (Comptes Rendus, t. CIII, p. 594 e questi 
Rendiconti, t. I, p. zS$-z56 e pag. x8o). Sar~i facile scorgere come la 
propriet,~ the io dimostro per lo spazio (ordinario) di tre dimensioni 
sia suscettibile di estensione agli spazi di un numero qualsivoglia di di- 
mensioni. 

In d6 che segue mi lascierb guidare dagli stessi crlteri di r mi 
sono gib. servito ndle precedenti ricerche del piano. 

DEI. INIs 

t. Sia [F] un slstema lineare qualunque, irreduttibile, di superfi- 
tie algebriche d'ordine n, completclmente determinato dalla base, tale, cio~, 
the la supefficie generica F non soddisfi ad alcun' altra condizione 
oltre quelle assorbite dalle singolaritA base (in particolare punti e curve 
semplici). 

Per 1o studio di un sistema [F] jntrodurr6, per la prima volta, 
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quattro numer| po, p, ,  p , ,  p~, ognuno dei quail riveste it carattere 
invariantivo rlspetto a qualsiasi trasformazionc blrazionale [~z, v] dello 
spazio. Cio~ : 

Po, le dimension[ ckl sistema, ossia il numero de[ parametri arbi- 
trarl da cui dipendono, linearmente, i coefl:icienti della superficie ge- 
net[ca F. 

p,, il r dd sistema, ossla i! ,r della superficie generica F(*). 

( ' )  La teorla, dovuta al N 6 t h e r, delle proprieO di una superficie algebrica qua. 
hnque f ~  o ,  che rimangoao inalterate pet trasformazioni univoche (tindeuh'ge 
Transformaio.ea) della medesima, ~ fondatJ, com'~ noto, sulla conslderazione delle 
suplrfioie aggiunte d'ord/n~ n - -  4, ?, ----- o. Queste superficie (cosl definite, geometrira- 

! 
mente, e pd caso dl singolarit.~ ordinarle, the per esse le curve i-ple ed i runt| I pll di f 
sono rlspettlvamente multipli secondo i - -  t ed l - -  2) godono della slngolare pro- 
priet~ che in una c~rrisponden:a unlvoca fra due superficle f ,  f l, la r mobile 
intersezione residua d[ f con una ~ (agglunta di f )  si trasforma nella curva mobile 
intersezione residua dl f l  con una ?t (aggiunta di f l ) .  Ora /: appunto da siffatto ca. 
rattere invariantivo delle �9 = o che discendono le definition[ de[ tre numeri p ,  

r j  
p('), pO) introdotti dal N 6t h e r per qualunque superfir algebrica f ~  o; cio6 : 
p, il genere CFl~d~engeschleda) di f,  the ~. il numero de[ polinomi ~ linearmente [hall- 
pendent[; p(O, il genere della curva mobile intersezlone resldua di f con una qua- 
lunque delle ? (Curvenger di f); pC*), il numero de[ punt[ mobil[ intersezione 
residua di f con due qual-nque deUe ~. Oltre la notevolerelazionepCO~pCO--h vi 
sono ancora delle funzioni d ip  e p O ) ,  le quail provengono da condition[ di contatto di 
f i n n  con sistemi di superiicie ? .  Etc. ( N 6 t h e r :  Zur Theorie des eindeutigen 
Iintsprecbens algebraischer GeM/de, a t,r Aufsatz; Math. dnnalen, t. VIII, p. 49b z87~. 
Pel numero p cir. parimenti C 1 e b s c h, CampUs Rendus, ~t dicembre I868, p. ta38 
e N 6 t h e r ,  Mat/:. ,4nnalen, t. It, p. -~93, t87o). 

Per quanto concerne la definizione geometrica del geuere della superficie fa- 
I reran notare, col N 6 t h e r ,  the la formula p-~- g- (n - -  t ) ( n - -  2 ) ( n - -  3 ) - -  R, 

dove R esprime Ia postula~ione de[ sistema composto delle curve ( i -  i).ple e dei 
runt[ ( 1 -  2).pli rispetto alia superficie aggiunta ? = o, pu6 condhrre a due hU- 
meri divers[ seconds the si abbia, o put no ,  riguardo alle modlficazioni the subi- 
sce il valore R quando n - -  4 non supera un certo limite. Per p > o le due deft- 
nizioni conducono allo stesso numero. Fin da urn dichiariamo formalmente the ~d 
ragionamenti del terto intendr adottata la uconda dejmi~ione. 

Veggasi a tal riguardo quanto ~: esposto nei n t 14 r 15 della Memoria de1 
N 6 t h e r : Sulle curve multiple di superfir algebrir (/lnnali di Matemattca Vs ). 
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pi,, il genere della r mobile M (varhbile r parametrl det sl- 
sterna): intersezione residua di due superficie F(*'). 

p;, il numero dei punti mob;li (m) (variabili r parametri del. 
sistema): intersezlone residua di ire superficie F. 

Pel r partir del slstema llneare r da tutte le su- 
perficie d'ordine n si ha: 

= + 0(. + + 3) - z, p, = (,, - -- 2)(. - 3), 

p, = n ' ( n - - 2 ) +  z, p, =-n ~. 

2. Sopra una superficie qualunque F ,  di un sistema IF], le curve 
gobbe M formano un sistema lineare [M], definito, come per le curve 
piane, da tre humeri invariantivi k, p, D; ciob. : 

k, le dimensioni del slstema, 
p, il genere del sistema, ovvero il genere della curva generica M, 
D, il numero delle intersezioni mobili di due curve qualunque del 

slstema. 
Nella specie si ha: k = p o - -  I, p ,=p . . ,  D . = p ~ .  

3. Analogamente, sopra una curva qualunque M, dd sistema [M], 
i gruppi di punti (m) foml.mo una serie lineare ooPw* [(m)] di gruppi 
(m) di p~ punti : tale, cio~, cl,e dati ad arbitrio, sopra 34, po - -  2 

(~ Lz definizione data dal N 0 t h e r per il genere di un.t curva gobba K in- 

tersezlone resldua dl due superficie f ,  ~ o, fs = o ,  degll ordini n, , ns ,  per le 
quail una curva r ~ rlspettivamente multipla seeondo i I , i s , uu punto P~ ~ rlspetti- 
vamente multlplo secondo l , ,  I~ ,  ed un punto Q . / :  punto ell contatto d' ordlne 
v ~ s, discende, in modo analogo, dall.t considcrazlone delle superficie aggiunte d l  

ovdine n z q -  n,  - -  4, cpt~ = o, della curva IC Queste superficie sono cost definite, 
geometricamente, e nel[hpotesi dl singolarit~ ordinarie, the per esse : z ~ ognl curva 
Cj 6 multipla secondo i t -~- 1", - -  I ;  2* ogn[ punto Pi ~ di tale moltipl[cit.~t che in 
deno punto l'agglunta ~tr ha !, "1- Is - -  a intersezioni rlunlte con ciascuno de[ ram[ 
di R" the passano per Pj ; 3 ~ ogni punto Qv/:  mu]tip]o secondo v - -  x. Si dimo- 
stra allora the in una corrisponden~ univoea qualslas| lea una r gobba K ed 
una curva phna C (d' ordine m) gli s punti mobil i ,  intersezlone resldua di K con 
una sua superficle aggiunta d' ordlne n~ --~ n s - -  4, ~/~ = o ,  s[ trasformano he| 
punti, mobilt, intersezione residua dl C con una sua curva aggiunta d'ordlne m ~ 3, 

1 
? C ~  o, Cosicr detto p il genere d i K c  C, si ha s ~ 2p - -  2 dondep ~ T s -~- r. 



punti, 6 completamente determinato il gruppo (m)a  cui essi apparten- 
gono, e per6 i rimanenti punti il cui numero 6 p, ~ po + u. 

4. ]~ ovvio il far notate the la base di un slstema Lineare [F] 
pub offrire le pith svariate ipotesi : e per la natura delle singolaritb delh 
curve e dei punti mul@li (in particolare semplki) di cui 6 affetta la 
superficie generica F, e per la natura dei kgami the possono interve. 
nire fra questi enti fondamentali del sistema: singolafit2t e legami i 
quali hanno,  per ogni singolo problema, particolare dipendenza con 
l'ordine del sistema. 

Ci6 premesso in termini generali, distingueremo, fin da ora, con h 
denominazione di gruppo base ordina~io (L), relatlvo ad una superfide 
generica F. d '  ordine n ,  qualunque sistema di curve e punti multipli 
base the possa essere compreso helle ipotesi seguenti : 

x ~ Delle curve i-pie (ordinarie) C., d'ordine m,, di rango rt, con 
k u punti doppi effettivi. In un punto qualunque di Cl gli i piani tan-- 
genti di F,  sono distinti e variabili col parametri del sistema. 

z ~ Dei punti l-pli (ordinari) P~. 
3 ~ Dei punti semplici Q, in ognuno dei quail due superfir qua- 

lunque del sistema si toccano secondo un contatto d'ordine v -  z. 
4 ~ Una curva C, passa con ]a rami per un punto P~(i~/).IIr 

no oseulatore in Pt, ad F, ,  non ha altre generatrici multiple ed /~ va- 
riabile col parametri del sistema. 

5 ~ Due curve C., C~ hanno altri k o punti comuni (i ~ ] ) .  
6 ~ Per le curve C. ed i punti P~ e Q~ rimane escluso qualsiasi 

ulteriore legame the tenda a specializzare le superiori ipotesi. 
7 ~ L'ordine n di F,  a cui si riferisee il gruppo base ordinario (L), 

non ~ inferlore ad un certo limite ~, imposto dalla condizlone che pd 
gruppo (L), relativo ad una superFicie d'ordine n, e pel gruppo (L'),_ 4 
[in cu i l e  curve Cj ed i punti Pt di (L), sono considerati, rispettiva- 
mente ,  r multiplicit;t i - -  x ed 1 - -  z] relativo ad una superfir162 
d'ordine n - - 4 ,  valgano, senza modifica~ione alcuna, le fom~ol: gent- 
rali di postula:cione date dal N 0 t h e r (*). 

(*) Salle curve multiple dl superfir algebricbr (Annall dl Matema~'c~,, V,, r 
p~toZo If'). Cfr. par|menti C a y I e y : On the R,,h'onal Transformalion bekw~n Two 
Spaces (Proctedingr of the London M.~br $ociotT~ Ill, IS7o, p. x79). 
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PI~OPRXBT,k DI U~ OaUPPO aAS~ ORDIb{ARIO ( L ) , .  

$. Un gruppo base ordinario (L),, dato ad arbitrio, e definito 
come al n ~ precedente, appartenga, successivamente, ad una, due, tre 
(linearmente indipendenti) superticie F, d'ordine n. 

Vogliamo allora considerate quattro numeri ,4o, A,, A,,  A;, cosi 
definiti : 

,,/o, l'abbassamento prodotto dal gruppo (L). nel numero 

§ + ')(. + + 3 ) - ,  
delle costanti arbitrarie di una I~, ossia la postula~ione dl (L), rispetto 
ad F , .  

A,, Pabbassaanento prodotto daI gruppo (L)~ nel genere 

0 ( "  - 2 ) 0 ,  - 3)  

di una F,. Questo numero vien dato, per definizione, dalla floslula~ione 
di (L)*~4 s ad una superficie d' ordine n - - 4 ,  aggiunta di F , ;  
dove (L)',..+ proviene da (L). ponendo rispettivamente i -- i e d  l - -  a 
in Iuogo di i ed l. 

A,,  l'abbassamento prodotto da (L), nel genere n' (n - -  u) -b I 
della curva comune a due F , ,  ossia la differenza tra quest' ultimo 
numero ed il genere della curva M intersezione residua di due F, do.. 
tate del gruppo (L),. II numero A, vien dato, per definizione, daUa 
mett.~ dell'equivalen~a di (L),, rispetto a due F,, e a d  una superficie di 
ordine ", n - -  4 {aggiunta di a~'0, per la quale ultima superficie le curve 
C,, i punti P, ed i punti Q, di (L), sono rispettivamente multipli se- 
condo 2 i - - z ,  21---~ e v - -  L (*) 

(*)  Ne! numero A,  sono r come casl p4rtir le formo{e 1' (1 -- I )  
ed --'2 v (v - t )  che esprimono, rlspe::ivamente, gli abbassamenti prodotti da un punto 
Pl (ordinarto, isoltto) e d,  un punto Qv, net generr della c,,rva intersezione di 
due superficie dotate dei punti P~ e Qv. Questi due problemi farono trattati par- 
ticolarmente d d prof. N. S a I v a t o r e - D i n o in una Nota: Sal gen~rr dglle curve 
r (Rend. della R. ~4r162 di Napoli, magglo 1879), ed il prim} di essi nell'ipotesi, 
pi~ generale, del p,anto ( h 12 )-pIo dl una eurva gobba risultaate daU' interse:ione di 
due superficie percu{ Pl 6, rispettivtmente, ! , -plo,  12 -plo.Ora egli 6 ehiaro the que- 
see formole, e~1 altre simili, discendoao immediatamente dalla definizione di N 6 t h e 
(Malh. /Innale~:, VIII,  z875) delle superficie aggiunte di una r gobba (~edi la 
nota della p. 34o). 
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.d~, 1' abbassamemo prodotto da (L), nd  numero n ~ dei punti 

comunl a tre F. ,  ossfa l'equivalen~a di (L). rispetto a tre F . .  
Ci6 posto, adoperando le formole generali di equivalenza c di po- 

stulazionc (N 6 t h e i', lor r cap. I e II) si perviene immediatamente 
a11r espressioni di Ao, d , ,  .4,, Ar Ne diamo, senz'altro, i risultati 

che seguono, dove : x ~ la somma doppia ~ s' intendez~ estesa a tutti 
0 

i punti d'  intersezione delle curve C. prese due a due, eccetto quelli che 
cadono nei punti P j ,  e a tutt' i punti doppi effettivi di ogni curva C,; 

u ~ la somma doppia ~ ' I  s' intender~ estesa, dapprima a tutt' i rami delle 
i I  

curve Ca che passano per un ptmto P~, e poscia a tutt' i punti P, : 

d . ~ , X ~ i ( i + 1 ) t ( 3 n - z i + 5 ) , n , - - ~ ( 2 i +  Or, l -  
l 

~- i(i + t )(3J - -  i + x) k,, + 

I 

- ~ §  OOl-zi+ 2)/,, + 
d 

u 

4 

- - ~ l ~ i ( i - -  X)(3j--~-- l)k,  t + 
d I 

+ ~ § 1(1- 0(1-  0 - 
I 

- - ~  ~ i(i-- 0(31-- 2i-- 2)j a . 
N 
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A . -  ~ t [ i ( 2 i - - ,  z)n + i ' ( n - -~ ) ]m , - - l ' ( 2 i - - z ) (m ,  + -~r,) t - -  

~ E  1 , - ; . I i (2i - -  z ) ( ~ / - - i )  4" P ( ~ j - -  t) I k 0 + 
Jl 

+ ~ 1'(1 - 0 - 
l 

- ~ l ~(,~i- O( t -  0 + , - ( t -  0 t/,, + 
d 

u 

A , - - E ~ s ~ l ( 3 n - - 2 i ) m , - - i r ,  t - 
i 

- - Z  i 'O j - - i ) k , j  + 

l 

- ~ i ' ( 3  l - -  20j,,  + 
,1  

+ ~ r  
v 

Ora, siccome ~ facile verificar~ si hz il seguente teorema. 

TEOREMA I. -- Era i humeri d o , .4,, d . ,  d ! rdativi ad un grup- 
po base ordinario (L)., dato ad arbitrio, e &finito come al n ~ 4, esisu la 
rda~ione : 

d o - -  A, + A, - -  d~ - o. 



[ $ I $ T E M I  LINEARI  DI GENERE ZERO, 

6. Sia [F] un sistema lineare qualunque, irreduttibile, di superficie 
unicursali F d 'ordine n, determlnato daUa base, e definito (n ~ z) dai 
humeri invariantivi po, p, m o, p, ,  p~. 

Supponiamo the il sistema [F] sia tale, che, sulla superfieie ge- 
nerica F, il sistema lineare [M] di curve gobbe M, definito (n ~ 2)dai 
humeri invariantivi k ffi p o -  x, p - p , ,  D - P 3 ,  ammetta : 

un sistema lineare subordinato di genere zero, ovvero, 
un sistema lineare subordinato di genere uno e dimensioni 2> x. 
Poich~, per definizione, la superficie unicursale F ~ rappresenta- 

bile punto a punto sopra un piano imagine 11, ne segue the il sistema 
lineare [M] ,  di F ,  sar~ rappresentato in II da un sistema lineare di 
curve plane, determinato dalle singolarith base, definito dai numeri 
/r ~ , t o  - -  I, p - ,  p , ,  D == p~, e tale the in esso ~ contenuto un si- 
stema subordinato di genere zero, ovvero un sistema subordinato di 
genere uno e dimensioni > ,. Ora in tal caso, pel nostro teorema sui 
sistemi lineari di curve plane, si ha:  

t + p - -  D - -  t ~ o ossia po + p, - - p ,  - a. 

Possiamo quindi enunciate il seguente teorema : 

T~ORBMA I I . -  Se un sistema lineare qualunque IF] di genere iero, 
determinato dalla base, ~ tale che sulla superficie generlca F il sisteraa li- 
lineare [M] ammette un slstema lineare subordinato di genere ~ero, or. 
vero di genere uno e dlmensioni ~> x,  allora Ira i numeri invarlantlvi 
Po, P , ,  P3, del sistema [F], esiste la rela~ione: 

P o + P , - - P 3  : 2. 

7. Pel caso partir dei sistemi omaloidici di C r e m  o n a (fi- 
stemi lineati oo ~ di superticie unicursali, tali the tre superficie arbitra- 
tie si segano in un sol punto mobile) il teorema precedente con- 
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duce immediatamente alia seguente proposizione, nora per altra via: 
Ogni sistema omaloldico ~ r determinato dalla base. 

[ SISTEMI LINEARI DI GENERE QUALUNQUE. 

8. Sia [F] un sistema lineare qualunque, irreduttibile, di superfi- 
tie algebriche F d'ordine n, determinato" dalh base e definito dai nu- 
meri invafiantivi po, p, , p , ,  p~. 

Supponhmo che il slstema IF] sia tale : the un gruppo base or- 
dinario, qualunque, (L) . ,  dato ad arbitrio e definito come al n ~ 4, possa 
determinare in IF] un sistema 1;neare subordinato IF t] di genere zero, 
il quale soddisfi alla restrizione dell' enunciato II, r che in IF ]  il 
sistema lineare [M 7] sopra la superficie generica P ammetta un slstema 
subordinato di genere zero ovvero di genere uno e dimension] 2> r. 

Ci6 posto, indicando con p'o, o ,  p~, p~ i numefi invariantivi del 
sistema [P]  e con do,  d , ,  d , ,  A~ i humeri relativi al gruppo base 
(L)., definiti come al n ~ 5, si avr.~ evidentemente : 

o - .  p ,  - -  A ,  

p~ = p. - - A ,  

p; ,~ p, - -  A, 

/," + p ' - p ;  - po- -p ,  + p ,  - p ,  - ( A o  - ,~, + A, - A,). 

Or siccome (I) 

e01)  

ne segue the 

Ao - -  d ,  + A , - - A ~  -- o, 

~'o + p; - p ;  - ~, 

Po--P.  + P , - - P ,  - ~. 

Si ha quindi il seguefite teorema generale : 
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TEO~VUA I l l . -  Se un sistema lineare qualunque IF], determinato 

dalla base, ~ tale r un gruppo base ordinario (L),, dato ad arbitrio, 
pos:a determinarvi un sistema subordinato [P ]  di genere zero, il quale goda 
la proprieth the il sistema lineare [M'], sopra la super~r generica F ~ , 
ammetta un sistema subordinato di genere zero, owero di genere uno 
e dimemloni > t ,  allora fra i numeri invariantivi po, p, ,  p, ,  p~, del 
sistema [F],  eslste la relazione : 

p o - - p ,  + p , - - p ~  = 2. 

APPLICAZIONI. 

9. In un sistema lineare qualunque [F], determinato dalla base, 
c definito dai numeri invariantivi po, p , ,  p , ,  P3, supponiamo, unica- 
mente, p~ = i .  Egli ~ evidente r in tal caso sar2t po > 2. Possiamo 
quindi assumere, in IF] ,  quattro superficie F , ,  F,, F3, F~ linearment, 
indipendenti. S e o r a  r ad ~empio,  la r M determi- 
nata da F , ,  F ,  ed il fascio di superficie (F  3 F4), egli/~ r the ogni 
superficie di questo fasclo incontrer:X M in uno, {.~1 un solo, punto 
mobile. Da r ricavasi the la r M ~ razionale; e perb nel sistema 
[F]  : p,  --I o. Poich~ ora la superficle generica F posslede sempre una 
serie co' di curve razionali situate ad una ad una sulle superficie d 'un 
fasr ne segue a dirittura, per un teorema di N 6 t h e r  (Math. An- 
nalen, 17I, p. i73 ) the la medesima /: rappresentabile punto a punto 
sopra un piano; r p, -~ o. Or essendo p, =- o ,  p ,  --- o ,  P3 " x, 
in virt~t de l teorema 17I (la cui restrizione nel r attuale ~ soddisfatta) 
si ha po *,. 3- Riassumendo : Posto P3 ~ I, ne segue, necessariamente, 
Po = 3, P, = o, p ,  -~ o; e per6 il sistema IF]  ~ omaloidico. 

Supponiamo ora, se ~ possibile, the il sistema [F] ,  per r P3 -~ x, 
non sia r determinato dalla base. Sin % il numero delle 
sue dimensioni e 0 il numero delle r lineari r soddisfa la 
supertici, generica F oltre quelle assorbite dalla base. Sar~ allora, mc-- 
desirnamente, % > 2, e pel ragionamento precedente : ~o -[- 0 ,.., 3. 
Da r ricavasi ~ ~ o. Cio~: un sistema lineare qualunque di superficie 
algebriche, tale the tre superfide arbitrarie si segano in un sol punto too. 
bile, ~, necessariamente, determinato dalla base. 



Possiamo quindi enunciate B seguente teorema : 

T~OR.V.MX IV. - -  L# condiiione SEC~SSARtX e surrmmm'E afflncb~ un 
sistema lineare qualunque irreduttibile di superfide algebriebe sia un st- 
s ' r~, t  OMALOIDXCO, ~ cbe ire superficie arbitrarie si segbino in un sol punto 
mobile, f *) 

zo. Ci riserbiamo di far conoscere, in un altro lavoro, in che gulsa 
il teorema II1 permette di estendere, a superllcie dotate di singolari~ 
qualunque, i teoremi di J a c o b i  (**) e di R e y e  (***) sulla curva, 
e sui punti, d'intersezione di due, e di tre, supenSeie generali. 

Frattanto, a tltolo d'  esempio, indicando con (r)  un gruppo base 
qualunque e con F . ,  F~', . . .  delle superficie dotate del gruppo ( r ) ,  
llnearmente indipendenti, ed il cui ordine n non sia inferlore ad un certo 
limite ~ bnposto dalla condizjone cbe il sistema lineare IF 1 sodaisfi alla 
restrizjone dell'enunciato III, si hanno immediatamente le seguenti pro- 
posizioni : 

TEOREMA V. - -  Delle P; intersez, loni di tre superficie F. ,  F ' ,  F". 
p, - - p ,  sono r dei rimanenti p, ~ p, + p,. 

TeOR~aA V I . -  Ogni superficie F. cbe passi per p , - - p ,  + p~ + , 
punti arbitrari della curva ulteriore interse~ione di due superficie F ' ,  F", 
la contiene per intero. 

Pel caso particolare deIle superfide generali d'ordine n si rin'ovano 
i nod teoremi: 

( ' )  Rlg ionmdo allo stesso modo sl pervicne, in viff~ dr teorcm~ k = D --p ~ ; ,  
alia proprlet~ analoga no! piano, clo~: La condition# NECESSARtA # SU~FtCXP-)~r~ af- 
flncb~ un si:tema lineare qualunque irrtJutli.~il# di r algebrlcbe plan# ;la una u ~ a  
OMAI.OIDtCA, ~ clje due curue arbilrarlt ;'incontrlno i~ un sol punlo mobil#. 

(**) De rtlationibus , quoe locura haber8 dsbent intsr puncta inttrs~tlo~is duarura 
r etc. (Crellds lournal, XV, 1816, p. ~85). 

(*") Die algebralscbcn Flficb#n, ibre Darcbdringung~curven, Scbnlttpunktt und iOro. 
j#ctir F.r~eugung (Matbem. Annalen, IL t87 o, p. 475). 



349 
Le n ~ inlerse:joni dl tre superfide generall d" ordlne n sono indivi- 

duate da ~-n(n* + 6n + ~ 0 " "  ~ fra esse. 

Ognl superficU d' ordine n cbe passl per + n (n* + 6 n "k : x) - -  x 

punti arbitrari della curva comune a due superficie d' ordine n, la conlietu 
per intero. 

4~ 


