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Pole far U sein kSnnen, ist nieht richtig, es li~i]t sich vieImehr nur die Ein- 
fachheit der Pole ersehliel]en. Dieses Versehen ist jedoeh sowie der daselbst 
verkannteUmstand, dab nieht notwendig alle 29 Nullstellen yon D i m  Konver- 

genzbere iehe  des P liegen, fiir den weiteren Yerlauf der Un~ersuchnng nicht 
yon Belang. Naeh Herleitnng der Existenz ausgezeiehneter Funktionen 
d)o, q):, ~ . .  � 9  deren Integraleigenschaften, welehe denen fiber L a p 1 a e e sehe 
und ~hnliche Fanktionen g~inzlieh analog sind~ folgen die KapiteI fiber die 
Darstellbarkeit willkiirIicherFunktionen nach denselben. Die Differenz 

rp = f - -  Co r - -  C1 r .. 6'p @p 

nimmt mit unendlich wachsendem 29 gegen Null ab, wean die Koeffizienten 
Co, Q, C.~... C t, in AnMogie zur F o a r i e r schen  Koeffizlentenbes~immung ge- 
bildet werden. Fiir die ersten zwei Fi~iIe (1) (2) folgt dies aus den Unter- 
suehungen yon L e R o y, S t e k 1 off, Z a r e m b a~ fiir gewisse Eigenschaften ent- 
(3) spreehendef, die Herkunft der Ungleiehnng (161), Abh. 5, welehe f f r  den Fall 
zam Beweise tier Darstellbarkeit wil]kiirliche Funktionen n~ch P o i n ea r  6 sehen 
Fandamentalfunktionen noch nStig war, ist jedoch nicht ersiehtlieh. 

Zum Schlal~ wird an der Hand der Tatsach% dal] die LSsung der 
Randwertaufgabe (.~) nur Pole im Endliehen besitzen kann and der znnhehst- 
liegende ~o ~ 1 ist, die Legi:imffiit der N e u m a n n sehen Reihene ntwicklun g fiir 
stetig gekriimmte Flaehen erkannt bet beliebigen endliehen~ stiiekweise stetigen 
gandwerten. J.  P 

Lemons s u r  l ' i n t 6 g r a t i o n  e t  la  r e c h e r c h e  des  f o n c t i o n s  
p r i m i t i v e s  par  H e n r y  L e b e s g u e. Part% Gat l th ie r -Vi l l a r s ,  1904. 
(138 Sei ten .  P re i s  Frs .  3.50.)  

Das Buch tr~gt fiber dem angefiihrten Titel noch die Aufschrift: 
,Collection de monographies sur la thgorie der fonetions, publige sons la direc- 
tion de M. ]~mile B o r e l .  ~ Es mug mit Freude begriil]t werden, da]] nun 
auch andere jnnge Gelehrte Frankreichs sich dureh die Erfolge der B o r e l -  
schen Bfieher bestimmen ]iei]en, die ihnen besonders vertraaten Teile der 
Funktioneatheorie in gesonderter Darstellung zu bearbeiten, and dal~ Herr 
B o r e l  diesem Unternehmen seine reiehe Erfabrung leiht. Herr L e b e s g u e  
gibt uns eine Darstellang der Theorie der bestimmten Integrale, zu deren 
Auseinandersetzung er berufen ist, wie k~um ein zweiter, and die er selbst in 
seiner ,Thgse de doetorat" in verdienstvollster Weise gefSrdert hat. Es wird 
daher niemanden iiberraschen, in diesem Bathe neben einer ausgezeichneten 
Darstellung tier bereits bekannten Theorien eine Fiille neuer and interessanter 
Gesiehispunkte zu finden. 

Das Bueh beginnt mit der klassisehen Definition des Integrales einer 
stetigen Funktion als Grenzwert einer Summe, die zan~ehst naeh dem Vor- 
gange yon D i r i c h l e t  and L i p s e h i t z  auf mSglichst allgemeine unstetige 
Funktionen ausgedehnt wird. Dana folgt eine eingehende Darstellu,g yon 
R i e m a n n s  Theorie und die geometrisehe Deutang seines Integralbegriffes als 
FliichenzahI (bezw. als Differenz zweier Fliichenzahlen). Als weitere An- 
wendungen werden studiert die Berechnung tier Bogenl~nge rektifizierbarer 
Kurvea, sowie die Bereehnang der ,,ursprtingliehen Funktionen" (fonction 
primitives), d. h. derjenigen Fnnktionen, deren Derivierte eine gegebene Funk- 
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tion ist, oder yon denen sine der vier Ableitnngen ira Sinne Du B o i s - R e y -  
m o n d s gegeben ist. Es zeigt sich, daf fiir diese beiden fundamentalen Problems 
die ~ i e m a n n s c h e  Theorie nicht ansreicht, hn letzten Kapitel des Bushes 
sstzt der Verfasser seine eigene Theorie auseinander. Er stellt sich die Aufgabe, 
aueh far Funktionen, die im g i  em a n n schen Sinne nicht integrabel sin& ein 
Integral zu definieren, worunter er sine Zahl versteht, die sechs einfachen, 
vom Riemannsehen  Integral her bekannten Gesetzen geniigt. Es zeigt rich, 
daft dureh diese sechs gorschriften bet allen im alten Sinne integrablen Funk- 
tionen iatsgehlich ihr Integral in eindeutiger Weiss eharakterisiert wird, daf 
dieselben aber aueh ffir viel allgemeinere Fnnktionen in eindeutiger Weise sine 
Zahl definieren, die daher mit Reeht als In[egral solcher Funktionen (fiber 
d~s betraehtete Interval]) bezeichnet werden kann. Ob L e b e s g u e s  Integral- 
definition alle Funktionen umfaft, oder ob sieh aueh ihr gewisse Funktionen 
entziehen, ist bis heute nicht entschieden. 'Wohl abet wird gezeigt, daf jede 
endliehe Derivierte in L e b e s g n e s  Sinne integrabel ist, und ihr Integral die 
zugehSrige ,,nrspriingliche Funktion ~ ist, so daf das Problem der Aufsuehung 
nrspriinglieher Funktionen fiir alle endlichen Funktionen gelSst ist. Ebenfalls 
ist es mSglieh, yon jeder endIiehen Funktion zu entscheiden~ ob sis eine Deri- 
~ierte ist oder nicht. 

Hiemit ist nun der Inhalt dieses Bushes noch nieht ersehSpft, doch ge- 
stattet der Eaum nieht, wetter ins Detail zu gehen; nur auf die schSnen und 
merkwiirdigen SiiIze fiber derivierte Funktionen, die L eb e sgue  beweist, mSehte 
ieh noeh aufmerksam maehen. Ieh glaube nieht zu iibertrelben, wenn ieh sage~ 
dag jeder~ der ffir die Theorie der Fnnktionen einer reellen Verlinderliehen 
Interesse hat, rich veto Inhalt dieses Bashes wird Kenntnis versehaffen miissen. 
Zugleieh kann dasselbe abet wegen seiner fiberans klaren Darsfellnngsweise 
und der zahlreichen erlhuternden Beispiele auch allen jenen, welche mit dieser 
Theorie noeh wenig vertraut rind, ants wlirmste empfohlen werden. 

Ha~s Hahn. 

H y p o t h e s e  z u r  T h e r m o d y n a m i k .  Versuch einer leicht  fafilichen 
Dars te l lung  einiger  Pr inz ipe  der  Molekular theor ie  mit  Zugrunde -  
legung der  Kep le r schen  Gesetze  fiir die Planetenbewegtmg~ yon 
V i k t o r  G r t t n b e r g ,  Professor  an der  Landesober rea l sehu le  in 
Zna im.  Mit 10 in den T e x t  g e d r u e k t e n  F i g u r e n  und 7 Tabel len .  
Verl .  yon Joh.  Ambr .  Barth~ Le ipz ig  1903. V I  und 73 S. 8 o . 
Pre is  M. 3 . - .  

Wie im Vorwort betont wird, lag bet dem Verf. die Ides vor, Ansehauungen, 
welche O. E. Meyer in der kine~ischen Gastheorie ausgesprochen bathe, naeh 
welchen man den kleinsten Teilehen der KSrper planetarisehe Bewegungsformen 
zuzuspreehen vermag~ wetter ausznffihren. Das Biiehlein stellt also einen 
hiibschen Versuch dar, allgemeine ansehauliche Gesichtspunkte der Thermo- 
dynamik zu Grunde zu legen, indem spezielle planetenartige Pewegungen tier 
Molekiile voransgesetzt werden, Die Ergebnisse stehen mit den bekannten 
Ergebnissen nirgends in Widersprueh. ,ct. M. 

Os twa lds  K l a s s i k e r  d e r  e x a k t e n  W i s s e n s c h a f t e n .  
Nr. 20. Christian Huygens, Abhandlnng fiber das Lieht (1678) Herausg. 

yon E. Lommel 2. Anflage, durchgesehen und beriehtigt yon A. J. yon Oettingen 
Mit 75 Textfignren. (115 S.) M. 2.--. 


