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12,
Beweis eines geometrischen Satzes.

(Von dem Prem. Lieut. a. D. Herrn A. Jacobi zu Breslau.)

Im 9ten Bande dieses Journals sind auf Seite 411. vom Herrn Profes-
sor Pliicker zwei neue Sitze in Bezug auf das einem Kegelschnitte einge-
schriebene und umgeschriebene Sechseck aufgestellt. Es scheint dabei ein
Druckfehler vorgekommen zu sein, von dem ich nicht weiss, ob er spiter
verbessert worden ist. Der eine Satz folgt aus dem andern mit Hiilfe des
Princips der Reciprocitit, und ich will daher nur den zweiten Satz zu bewei-
sen versuchen, welcher heisst:

»VVenn irgend ein Kegelschnitt und ein in demselben beschriebenes
Sechseck gegeben sind, so lassen sich irgend zwei VVinkel - Puncie dieses
Sechsecks mit den vier iibrigen durch 8 neue gerade Linien verbinden. Diese
8 Linien schneiden sich in 12 neuen Puncten. Diese 12 neuen Puncte lassen
sich durch 42 neue gerade Linien verbinden. Von diesen 42 Linien gehen
6 nach einem allbekannten Satze durch den Pol derjenigen geraden Linie,
welche jene beiden ersten VVinkel-Puncte des eingeschriebenen Sechsecks ver-
bindet; 12 schneiden sich zu vier in drei Puncten; 24 schneiden sich paar-
weise in solchen 12 Puncten, welche zu drei auf den vier Tangenten der vier
iibrigen Winkel-Puncte des Sechsecks liegen.”

Sind 4, A, B, B, C und C’ die 6 gegebenen Puncte des Kegel-
schnitts, so sind nach den 4 letztern Puncten von jedem der beiden Puncte
A und A’ 4 Gerade g, also im Ganzen 8 Gerade g miglich. Jede Gerade
g, die durch den Punct B geht, wird von den 4 durch 4’ gehenden Geraden
g offenbar in 3 neuen Puncten p geschnitten, so dass im Ganzen 12 Puncte p
entstehen. VWerden irgend zwei der durch A gehenden Geraden g genom-
men, so lassen sich bekanntlich die 6 Puncte p derselben paarweise durch
9 Gerade k& verbinden, unter denen aber offenbar 2 sich in A’ schneidende
Gerade g befindlich sind, so dass also nur 7 neue Gerade & entstehen. Die 4 den
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Punct A enthalienden Geraden g lassen sich auf 6 verschiedene Arten zu 2
verbinden, und es giebt daher im Ganzen 42 Gerade £.

In meiner ,Sammlung von Aufgaben und Lehrsitzen der ebenen Geo-
metrie No. V." in diesem Journal ist z. B. der Durchschnitt der beiden Geraden

AB’ und A’B durch ZA%%,, und das Sechseck im Kegelschnitte, in welchem

die Durchschnitte der Seitenpaare 4 B’ und 4‘B, A C’ und A’C, BC’ und B’C

liegen, durch ﬁl:—géco bezeichnet; daher lassen sich die 12 Puncte p in fol-

genden Formen darstellen :

A, B A, B 4, ¢ 4, 4, B A, ¢
1. A, B 2 A, B 3. A, ¢ 4 4,C 5 A, 6. A, B

A4, B 4, C A, B 4,0 A, B 4, ¢
7. :277—0— 8. Z’,—_—B 9. '~—A,’ C ].O. 2,, B, 11. -z;’c—', 12. m.

Die 6 Geraden %, welche die Puncte 1 und 2, 3 und 4, 5 und 6,
7 und 8, 9 und 10, 11 und 12 verbinden, schneiden sich in dem Pole der
Geraden 4.4’ in Bezug auf den Kegelschnitt. 'Wir erinnern hier an die Eigen-
schaft zweier Vierecke eines Kegelschnitts, von denen das eine demselben um-
schrieben, das andere ihm eingeschrieben ist, und wo die Beriihrungspuncte
des cinen die Eckpunkte des andern sind.
Den 4 Sechsecken
.14_’,,.,312’. _4, B, A, B, B A, ¢, ¢’
A, 8,0° A, B,C’ A,CC’ A,B, B
gehoren 4 Gerade zu, die durch den Durchschnitt der Geraden B C’ und B’ C ge-
hen, und die der Reihe nach die Puncte 1 und 3,2 und 4, 7 und 11, 8 und 12
verbinden. Ebenso lassen sich zwei Systeme von 4 Sechsecken bilden, deren
zugehdrige Geraden die Durchschnitte von BB’ und CC’, BC und B‘C’
enthalten; folglich schneiden sich 12 Gerade % zu 4 in 3 Puncten.
Ein Fiinfeck im Kegelschnitte kann als ein Sechseck angesehen werden,

in welchem die eine Seite unendlich klein ist; zwei solche Fiinfecke sind z. B.
4,8,C  4,BFB
A/’ B/’ B’ A/, Cl, B’
und im ersten liegen nach einem bekannten Satze die Durchschnitte von A4 B’
und A’B, AB und A'C’, B’C’ und BB in einer Geraden, wo BB die
Tangente des Kegelschnitts im Puncte B darstellt. Die beiden Geraden die-
ser beiden Fiinfecke verbinden die Puncte 1 und 6, 2 und 5, und schneiden



180 12, A. Jacobi, Beweis eines geometrischen Satzes.

sich im Durchschnitt von B’C’ und BB. Ebenso schneiden sich zwei Ge-
rade % im Durchschnitt von BC’ und zwel im Durchschnitt von CC’ mit
der Tangente durch B. Dieselben Folgerungen ergeben sich fiir die Tan-
genten durch die Puncte B’, C und C’; wodurch der Satz bewiesen ist.

Breslau, den 6. Juli 1845.
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