
23. Stern, sur la valeur d'une sfrie finie*

23.
Sur la valeur (Tune Serie finie.

(Par Mr. Stern a G ttingue.)

JJans les Comptes Rendus des seances de lacad. des $c.**) Mr. Cauchy
a donne ia demonstration d'un tbeoreme d'analyse fort curieux. Cette
demonstration m'a fait trouver im autre theoreme, qui me semble etre
assez remarquable pour le publier ici. θα peut 1'eaoDcer comme suit·

Soit & la somme de la serie
Λ n~~ 3 i (n — 4)(/i — 5) _ (n — 5) (n — 6) (it — 7)
1 2~~T 2.3 27O ""

, „ t Λ ι f i · j. (n— r — l) . . . . (n — r A t /^ Adont le terme general eet = - Λ—^ - - -- - — -· Alors, n etaut un·* · » · · r
nombre entier, on aura

31) = — , si n est un nombre impair divisible par 3;
2) s=s 0 , si n est un nombre impair non divisible par 3 ;
3) S = -- , si n est un nombre pair divisible par 3 ;

2
4) = — , si n est un nombre pair non divisible par 3*

Demonstration. On a
A. (a?+y)n— #*— yn

^
Maintenant si Γόη designe par l, a, a2 les trois racines de l'equation

X* r= l
et qaou suppose

x =
le second membre de Tequation (-4.) se transformera en
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ou bieo, en vertu de l'equatlon
α

en

La meme supposition reduit le premier membre de l'equation (A) u
C, = [(l + a)--t-a-]y* = [—l _<*" + (—a1)"] y"·

Donc, si n est un nombre impair divisible par 3, on a
C ss — 3y" es n(—aa)»y"iSf = — ny"S

et
e-i.n

Si n est un nombre impair non divisible par 3, on a
C = 0,

d'on l'on tire
8 ss 0.

Maintenant soit n un nombre pair. Alors, si ce nombre est divisible par
3, on a (— a2)" = l et

C ss — y" = ny*S
ou bien

s = -i.
72

Mais si le nombre n n'est pas divisible par 3, la valeur de l'expression (Cf.)
est =2ft% a cause de l'equation

l J. Q» JL tf* β o.
<" · ·

Alors on a

et

Le 29 Octobre 1839.
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