Der Staudt-Clausen’sche Satz.

Von

J. C. KrLuyver in Leiden.

Der von Herrmn K. Schwering in den Aunnalen Bd. 52, pag. 171
gegebene Beweis des obigen Satzes veranlalst mich zur Mittheilung des
nachstehenden Beweises.

Aus der Definitionsgleichung der Bernoulli'schen Zahlen
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Zur Bestimmung der gebrochenen Bestandtheile, die rechts auftreten, sind
zwel Fille zu unterscheiden.

L % ist theilbar, etwa gleich a >< b. Mit Auspahme des Falles == 4
ist a 4 b < h—1, folglich sind in

D::ao ez(l _ex)h—l - D::.o(l __ez)a S< (1 __ex)b ¢ & (1 — ec)h—l—a—b

alle Exponenten positiv. Nach Ausfihrung der Differentiation und Null-
getzen des z- verschwinden alle Glieder, in welchen nicht beide Factoren
(1 —¢€*) und (1 — ¢?) differentiirt worden sind. Die #brigen Glieder aber
enthalten simmtlich den Factor a >< b, mithin ist
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ganzzahlig. Der Fall  — 4 liefert keine wirkliche Ausnahme, denn man hat
Dt er(1—e)®=1-—3-28" 3.3 —42=0. (mod.4)
IL. % st etne Primzahl. Wir setzen
20 =k(h—1) +a (0La<h—1)
Aus den beiden Gleichungen
it (e = 13— (h— 1), 27 (i 1)y 38— o B,
De_ef(l—eP1=0=1° — (h—1),2° +-(h—1),3* —... 4 p*
ergiebt sich durch Subtraction
DAL e(L— et = — (h— 1), 2[20—1] - (h—1),3o[30——1]
+ -« - B[RO —1].
Wenn nun « > 0 ist, so ist dem Fermat'schen Satze zufolge die rechte
Seite durch % theilbar, fiir ¢ = O aber giebt das letzte Glied einen Rest,
man- findet in diesem Falle
Dir e(l—eyt=—1. (mod h)
Hierans schliesst man, dass nur diejenigen Glieder des Ausdrucks fiir
(—1)*+* B, gebrochene Bestandtheile (von der Form — %) liefern, fiir

welche % eine Primzahl und ~2 — 1 ein Theiler von 2% ist (der Fall 2 =2
eingerechnet), und daher

W[, 1,
B. = gamse Zobl + (1[5 + 5 + 5, + -],
wo h; Primzahl und 27 durch %; — 1 theilbar ist..




