
Zu den Grundformeln  der analyt ischen Geometrie.  

Von 

O. STOLZ in Innsbruek. 

Die Note des Herrn v. L i l i e n t h a l  zur Hesse'schen Normalform 
der Gleichung einer Ebene im 42. Bande dieser Zeitschrif~ S. 497 ver- 
anlasst reich zu nachstehender Bemerkung. 

Die yon ihm gegebene Regel zur Unterscheidung der beiden 
Seiten einer durch einen Punk~ getheilten Geraden habe aueh ich, 
wenigstens fiir die Geraden einer Ebene, bereits erw~hnt. Ich defmire 
n~mlich in meinen Vorlesungen fiber allgemeine Arithmetik II, S. 37 
die positive Richtung einer nicht zur Ordinatenaxe parallelen Geraden 
dutch den Uebergang yore Punkte M(~,  ~) zu M'(~', ~') wenn 
~ ' - - ~  > 0 is~. 

Ieh halte es jedoch nieht fiir zweckm~ssig, ein ffir alle Male diese 
oder eine ~hnliche Festse~zung zu treffen, da eine solche under Um- 
st~nden unbequem werden kSnnte. Wenn wir z. B. die positive 
Richtung einer jeden Geraden in der xy-Ebene nach v. L i l i e n t h a l  
yon der negativen Seite der Abscissenaxe auf die positive treten lassen, 
so haben wit damit die Polarcoordinaten so bes~imm~, dass die AnomaHe 
r zwischen 0 und 180 o bleibt, der •adiusvector r ~  0 M jedoeh negativ 
ist fiir die Punkte aller Halbstrahlen durch O, die auf der negativen Seite 
der x-Axe liegen. Diese Annahme fiber r dfirfte schwerlich ~iberall 
Eingang finden, erscheint es doch zun~hst natfirlicher, auf jedem 
Halbstrahl dureh 0 positive Werthe yon r zuzulassen, d. h. fiber die 
positive Richtung in der Geraden durch 0 nichts festzusetzen. Damit 
soll abet nicht gesagt sein, dass die Festlegung dieser Richtungen ffir 
besondere Untersuchungen nicht practisch sein kSnne. 

]tinsichtlich der Grundformeln der analytischen Geometrie sehe/nt 
mir jedoch die mSglichste, mR ihrer Eindeutigkeit vertr~gliche All- 
gemeinheit am Platze zu sein. Sie besteht darin, die Richtung tier 
darin vorkommenden Geraden nicht welter zu besehr~inken, als dass, 
wenn in einer Ebene der positive Drehungssinn gegebea is~, die positive 
Normale ffir diese Ebene, sowie die positive Richtung in derjenigen 
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Geraden dieser Ebene, welche auf einer in ~ liegenden Riehtung 
sen~eeh~ steht, auf bestimmte Weise angenommen werden. In dieser 
"Art babe ich einige Formeln der analytischen Geometrie des Raumes 
in den Monatsheften f~ir Math. u. Phys. I. B., S. 433 dargestellt. Ich 
schreibe die Gleichung einer Ebene, deren positive Normale mi~ n 
bezeichnet wird, in dec Gestalt: 

A ~ / N  

x cos x n  ~ y cos y n  -.}- z cos zn - -  O R  ~ -  0 

an, worin 0/~,  das Perpendikel yore Anfangspunkte 0 auf die Ebene, 
sein Zeichen gem~ss der Richtung n bekommt. 

Schliess]ich sei noeh bemerkt, dass sehon G a u s s  in Art. 54j 137 
tier Theoria motus corp. coel. (1809) empfiehlt~ die geometrischen 
GrSssen so zu definiren, dass nicht fiir jeden der etwa m5glichen F~lle 
eine eigene Figur zu betraehten is~ und dies sowei~, als er es dolt fiir 
nSthig h~l~, durchffihrt. 

I u n s b r ' u c k ,  im Juli 1893. 


