NUOVA DIMOSTRAZIONE DI TALUNI TEOREMI RELATIVI
ALLE FUNZIONI SFERICHE CONTENUTI IN UNA NOTA
DEL PROF. PACI (*).

Da una lestera del prof. Pizzetti al prof. Paci,

Adunanza del‘ 13 novembre 1898,

---------------------------------

Mi permetto di darle qui un’altra dimostrazione delle sue ultime
formole a pag. 138 (**).
La nota formola

fx‘dex:o (s <m)

(*) « Espositione di due nuovi metodi per determinare Iespressione della den-
sitd in ogni punto di uno strato ellissoidico equipotenziale » (Rend. Acc. Lincei,
serie V, vol, VII, 2% sem. 1898, pp. 131-138).
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Rend. Circ. Matem., t. XIII, parte 1*,—Stampato il 9 gennajo 1899, 12



%0 P. PIZZETTI,

pud scriversi

T
() f cos’w P, (cosw)senw.do = o.
(4]
Di qui si deducono le altre

(2) f sen” o, P, (cosw)senw.do =0 r<n)
("]

() f sen* @, sen” @, P, (cosw)senw.dw ==0. (4s5<n)

Per verificare queste due basta sostituire a sen* w la sua espres-
sione per casw ¢ poi tener conta della (1)
Finalmeante si ha anche, per s dispari,

@ f cos’w, P,, (cos w). sen 0. dw =0

poiché Vintegrale da o a -;I—w ¢ eguale e di segno contrario all’in-

. . |
tegrale da 5 Fam

Queste cose premesse, per dimostrare le sue formole non ¢’&
che da fare un cambiamento di variabili negli integrali. Invece di
assumere per asse polare la intersezione dei piani 8 e 0’ si assuma
la intersezione dei piani 8 e . Allora, chiamando y Pangolo fra gli
_archi 8 ed v, ’elemento d’area della superficie sferica verr) espresso da

do’ =senow.dw.dy.

Assumendo per comoditi 1’arco 8 come origine degli angoli ¢,
dal triangolo (89’ @) si ottiene

cos 8 = cos 8’ cos @ 4 sen §”sen @ cos y
sen 0 cos ¢ = sen 8" cos @ — cos 0’ sen w cos y

sen0sen o —sen wseny.
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Sostituendo nei primi membri delle sue formole e sviluppando
le potenze, si vede subito che gli integrali si esprimono come
somma di tanti termini i quali (astrazion fatta dai fattori cos’ ¥,
sen* 6’ che possono portarsi fuori del segno integrale) sono di una
delle forme

f f“cos"w. sen*w. P, (cos ©).senw, cos*y.dody (¢+sH<n

f fﬁ cos™* w, sen’ o P,, (cos w). cos* yd a dy,

i quali si decompongono subito nel prodotto di due integrali sem-
plici, e sono nullj in virth di una delle formole (1), (2), (3), (4)-

Questa dimostrazione ¢ pilt diretta, ma molto meno elegante
della sua. '

Genova, 29 ottobre 1898.

P. PizzeTTI



