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25.
Observatiunculae ad theoriam aequationum pertinentes.

(Auct. C. G. /. Jacobi, prof. ord. math. Regioin.)

I.
Hesolutio aequationum algebraica poscit, ut, dato numero elementorura,
singula elementa per funetiones eorum symmetricas ope extractionis ra-
dicum exhibeantur, Quod pro secundi, tertii^ quarti gradus aequationibus
suceedere notum est. Fuuctionum illarum symmetricarum natura cum in
libris certe elementaribus indicari non soleat, rapide eam exponam,

Resolutio aequationum secundi gradus.
Propositis duobus elementis a, b, habentur singula per formulam

Resolutio aequationum tert gradus.
Propositis tribus elementis a, o, c, statuamus

- - - - 9 - - - - ,
designautibus a, a2 radices cubScas imaginarias -unitatis. Quibus positis^
singula eiementa ope ipsarum i/, u'9 u" exhibentur per formulae

u-f-i^+u" 7 ^^^-w2u /+αι^ / / M+aw'+a2«^
/γ _ _ · _ l _ /j ι - « ·. - ^ " · - . . _ - -a -- g -- , 0— 3 , c_ 3 - .

Statuamus porro

erit
_ 2 2 '

u'3 — u'" («'— u")(»'— «u")(»' — «*»")= __ - = -- _ --
Substitutis autem ipsarum u', u" valoribus supra appositis, cum sit 1-j-a-f a'= 0,
babetur

u'-\.u" = 2a — b—cf u' + au" = a2(2c— c — i),
— <?— c),

ideoque _ (2a — &— c)(2&— c — q)(2c-a
2
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25. C. G. /. Jacobit olservatiunculae ad theoriam aequationum periinentes. 341

Porro fit:
w'— ö" = (a— a2) (6 — c),

u'_aö" = ( l— ß)(« — Ä),
u'—tfu" = (l — a2)(a — c),

ideoque cum sit
l — a = a2(a— a2), l— a2 = — a(a — a2), a — a2 = /"-- 3 ,

3V~3 (a

Bis valoribus subetitutis, prodit
+6+c , , '/f(2q-&-c) (26-c-a) (2c-a-&>+3 V{-3 [(a-&) (a-c) (^c>]*- — — - i --- --

. . t Jida -l-c} (2b-c- a) (2c-a-b) —

2
,h

-l-V-3 , //(2a-&-c) (2&-c-a) (2g-a-t) — 3 V" (-3 [(a-Z>) (a-c)
"i 6 ^ \ 2

a-&-c) (2ft-c-a) (2c-a-&) + 3 V-3 [(a-ft) (a-c

_1+ V-3 ̂ l((1a-b-c} (2b-c-a) (2c-a-&) - 3 V-3 [(a-&) (a-c-j- 2
quae sunt expressiones quaesitae.

Radicalia oubica

alterum per alterum exhibeutur ope formulae

Ke&olutio aequationum quarti gradus.

Propositis quatudr elementis a> b, c, d, statuamus
c — d =.u

tmde
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342 25. C, G. J. Jaco i} observatiuncidac ad theorimn aequationum perfincrttes.

_ y ^

U—U'+U" — U'" , u — U*— U" 4- U*"ee — ̂  — -, </=- - _ — .
Statuamus in formulis, qnas de resoliitione aequationum tertii gradus pro-
posuimus , loco n, b, c quantitates «'«', u" u", u'" u'", unde fit

2 υ = (2 «' «'— «/y M"— w" V") (2 u" M"— M'" «'"— κ' M') (2 «'" u'"— u' u1— u" u"),
2Vw = 3 V— 3 («' u'— M"«") (M' uy- u'" u'") (u" u"- u'" u"').

Habetur autem
κ '« '— u" u" = (V +«")(«'— u") = b(a — iT)(b—c\
u' u1 — w"V"= (;/+u///)(«/ — «'") = 4 (β — c)(o — d),
«"!,"—«"'«"'= («//+»///)(«//— «"') = 4(a — 6)(c — d);

porro fit

'lu" u" — u"'u'"— u1 u1 = 8(ec + 6d)--4(od+ c) — 4(o4+cd),
'2 u"' u'"— u' u' —u" u" == 8(ed + oc)— 4(tt6 + cd) — 4(ac + od).

Statuamus insuper
* = «V + tt'V + B'"«"7.

Quibus omnibue collectis, atque formulis de resolutione aequationum tertii
gradus antecedentibus traditis in auxilium vocatis, invenitur, rurus posito

-l V-3 ,__-1-V-3

4 _^ ̂  ι ι /Λ + (^ + ̂  + " ~ ^WA ι ΐ/( 5 + g v 4- /«-·) -f- « J »> — Vw)\

JL ]/( s + a* /(»^ 4- v"'^) 4- «/"» ;— V M )\

^ , W/ ̂  + V'(t) + V w) + V(t> — Vw)\ _ |// s + « V(v + /u») +a>V(v- yw}\

_ i // s + «a Λ^ 4- /^) 4- « /(f — /»·) \

3 -
} + a^(v~^w-)\

4 d = H — T/(g+'^+>/">) + ̂ -^) - |/̂  + «^(t> + ̂ ) + «a^-^)v

s -j- a1 fav + /») + « -fa — VwA— -
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25, C. G. J. Jacobi, observatiuhculae ad theoriam aequationum pertinentes. 343

ubi habetur:
i * :=a - f - -}-c-j-rf, ^
,y = (α-f i — c — rf)2

= (a- )2 + (a-c)
v = 32[2(c + crf) —

(arf-f

Quae expressiones cum omnes sint ipsorum a, b, c, d functiones symme-
tricae, proposito eatisfactum est.

Observo porro, haberi in antecedentibus :
3 3 3

) · \f(v—fw) = \Γ(ν υ — w]
u'2

porro

-w)] = uu'u" = (a+^-c-c
Quae expressiones cum respectu elemeotorum σ, έ, c, c? sint symmetricae,
videtnus, e duobus radicalibus cubicis alterum per alterum dar!, e tribus
radicalibus quadraticis^ quae per u1, u"9 ulu desigiiavimus, unum per dup
reliqua delerminari. Cuius observationis beneficio fit, ut per tantam radi-
calium ambiguitatem non maior quam quatuor quantitatum diversarum
numerus repraesentetur.

H.
Considerationes generates.

Si accuratius examinamuSj quomodo antecedentibus compositae
sint expressiones, qiiibus quatuor elementa repraesentantur, videmus, pri*
mum e functione symmetrioa elementorum extrahi radicem quadraticara,
qua iuncta alteri functioni symmetricae, extrahi radicem cubicam; haue
alteri simili radici cubicae iungi et tertiae functioni symmetrieae, quo facto
mrsus extrahi radicem cjuadratie m , et tribus eiasmodi radrcibus quadra*
ticis simili modo formatis atque nova functione symmetrica omnia quatuor
elementa exhiberi. Quae radicum extractiones non nisi indicari possiiut,
»i quantitates sub radicalibus exprimtintur per coefidieiites aequationis
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344 25» C· G. J· Jacob i t observatiunculaff ad theoriam acquationum perlintntes.

quarti gradus, culus elementa illa radices &unt; si vero quantitates sub
radicalibus per ipsa elementa, uti fecimus, exhibentur, videmus, ipsas ex-
tractiones praestari posse omnes, iiscjue varias determinari functiones in-
symmetricas elementorum , doneo ad ipsa ( ndern singula elementa per*
veniatur.

Initium videmus in bis quaestionibus faciendum esse ab investiganda
fuuctione insymmetrica, cuius certa potestas sjmmetrica fiat. Neque
enim aliter per solas radicum extractiones a functionibus sjTnmetricis ad
insymmetricas pervenire licet. Eiusmodi autem nulla alia datur fimctio
iiisi productum e differentiis elementortim eonflatum, quod permutatis ele-
mentis duos valores sibi oppositos induere potest, et cuius quadratum fune-
tio syinmetrica est. Quod igitur quadratum in omnibus solutionibus, an-
tecedentibus traditis, s«b ultimo radicali inveniri debet et invenitur, neque
jgitur radicale ultlmum aliud esse potest nisi quadraticum· Idem etiam
consideratione sequente patet.

Statuamus enim^ coef cientes aequationis esse functiones quantitatis
alicuius /, atque radicem χ vocemus; aequationem hanc in modum pro-
ponere licet:

F(x, f) = 0.
Unde differentiale radicis secundum t sumlum, adhibita Lagrangiana nota-
tione, invenimus,

B t Ρίο?)
Hinc sequitur, si aequatio proposita duas habeat radices inter se aequales,

r\

easque pro χ eligamus, abire -τ- ία infinitum· Nam. pro valore illa de*·

nominator F* ' (x) evanescit. Si igitur χ per t ope radicalium exhiberi
potest, expressio ita comparata esse debet, ut differentiatione denomina-
torein nanciscatur, qui evanescit, quoties duae radices inter se aequales
fiunt, qui igitur alias esse non potest, nisi quadratum illud producti e di£»
ferentiis omnhim radicum aequationis conflati* Quod igitur quadratum in
expressionibus illis sub radicali inveniri debet neque aliis quantitatibu*
additione iunctum, sive sub ultimo radicali, sicuti etiam in resolutionibus
algebraicis aequationum secuudi, tertii, quarti gradus vidimus.

Saepiug observatum est, si datur resolutio algebraica generalis aequa·
tiouis n* gradus, inter cuius radices certae relationes locum non habent,
expressionem radicis tot radicalia necessario implicare, ut etiam inferiorum
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25. C. G. J. Jacob i ι observaliunculae ad theoriam aequationum pertineritts 345

graduum aequationum solutiones algebraicas continere possit* UmJe facile
coniicis, numerum dimensionum, ad quam expressio sub ultimo radicali
ascendit, minorem esse non posse, quam numerum minimum, qui per
omnes numeros 2, 3, 4,... . , n dividatur. Qui pro n = 2, 3, 4, fit
2, 6, 12, Et idem casibus illis est numerus dimensionum quadrati pro-
ducti illius e differentiis radicum aequationis conflati, quod sub ultimo radi-
cali inveniebatur. Sed pro n = 5 fit minimus ille numerus, qui per 2, 3,
4, 5 dividatur, =60, dum numerus dimensionum quadrati illius tantum
ad 20 sive generaliter ad numerum n (n — 1) ascendit. Nee non pro aitio»
ribus ipsius n valoribqs consensus ille plane deficit,

Olservatto de aequatione sexti gradus, ad quam aequationes quinti
gradus revocari possunt.

Sint elementa quinque proposita xt y #2, a?3? o-4, ^5, ac designemus
per symbohim

(12345),
ftinctionem elementorum rationalem, quae et immutata manet, si elementa
;r1? a?29 #3, #45 &$ eodern ordine, quo ea exhibemus, commutamus re*
speetive cum his

et cum his

Statuannis porro
(12345)— (13524) — y;

demonstravit olim iil. Lagrange y expressionem j2 permuiatione elemen-
torum #A, Λ*25 ^3j ^4> ^5 non. plures quam sex valores diversos induere
posse, ita ut, data aequatione quinti gradus, cuius radices sint oc19 x2> ^3?
#4> 0-5, expressio y1 sit radix datae aequationis sexti gradus· Statuamus

(12345) —(13524) = yt

(12453) —(14325) = j%

(12534) —(15423) = y,
(15243) —(12354) =7,
(14235) —(12543) =/5

(13254)— (12435) = yQ>
erunt y\9 yl9 yl> yl> yl> yl radices aequationes iilius sexti gradus. Sed
credo, nondum observatum esse, ipsas quoque y\9 y2, y3, y4, y5> yc

esse radices datae aequationis »exti gradus, quamquam coefficientes eius
CreUe's Jcrnrnal d. M. Bd. ΧΙΠ. Hft. 4. 46
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346 25. C. G. J. Jacob i > observaiiunculae ad theoriam aequationum periinentes,

non omnes sint funetiones symmetricae elementorum x19 #2, o?3, #4

neqtie igitur per coefficientes datae aequationis quinti gradus rationalster
exhiberi possint. Examinando enim mutationes, quas expressiones yl9 j2,
y*9 y*> ysy TG permutatione elementorum xl9 #2, x3, #4, #5 subeant, in*
venimus omnes simul aut alias in alias abire, aut in valores oppositos.
Unde ipsorum yi9 y2, j3, y4, y5, yc functio symmetrica homogetiea, si
pari» ordini» est, etiam respectu ipsorum x^ oc^ &39 jp4, x$ symmetrica
erit; si vero imparis ordinis est, permutatione elementorum x^ x^j
jr3, x^y χ$ alias non subire potest mutationes, nisi quod signum mutet.
Quod locum habere generaliter invenimus, si bina elementorum xv^ x2^
&s> &*> &s permutainus» Facile autem patet, eiusmodi functionem ele-
mentorum x\, oc2, Λ*3, a?4, x$j quae binis permutatis signum mutet neque
aliam mutationem subeat, aliam esse non posse, nisi productum ex omni*
bus diilerentiis elementorum, multiplieatum per funetionem eorum sym-
metricam. Cuius producti quadratum cum functio symmetrica sit ideoque
pro noto habeatur, videmus, functiones symmetricas ipsorum yiy y2? /3>
V** Js> y^ °mnes e* ipsas pro datis haberi posse. Videlicet si aequatio
sexti gradusj cuius radices sint y19 y2> y^y y*9 y$> yc? statuatur

y5— a^ + ^y4 — e3y3 + «4y2— flr5y + 6 = 0,
coefficientes #2> am a rationaliter exhiberi possunt per coefficientes datae
aequationis quinti gradus, coefficientes autem ai9 a39 a$ erunt expressio-
nes rationales coefiicientium aequationis quinti gradus, multiplicatae per
radicem quadraticam ν^Δ, siquidem
Δ = [(Χϊ-Χ^ (Xi-X*} ( ?i-a?4) (x^X^) (̂ 2-̂ 3) (^2-^4) (^2-^5) (̂ 3-̂ ) (̂ 3-̂ 5) (^4-^a)]2*
Functio simplicissima, quae proprietatibus expressionis symbolicae (12345)
eupra assignatis gaudet, est haect

*^"l *^2 | *̂ *2 «^3 " l &3 «^4 "T" ̂ 4 «^5 "|" *̂ *5 &L )

pro qua aequationis sexti gradus radices habentur,

5̂ 2*3+ #3 ̂ 4+ ̂ 4^1 - &*&& - X*>X* - X^Xi - ̂ 2^3 -

y6 = ̂ 1 ̂ 3+ ̂ 3^2+ ^2^*5+ ̂ 5 ̂ 4 "f* ̂ 4^1 - ̂ 1^2 - Χ*&* - Λ?4^3 - ̂ 3^5 -

Quae expressiones cum respectu elementorum xt9 &%9 x$> x*> x*> tantun)
ad srmmlam dimensionem asceudunt, coefficientes ai9 a&9 a$ erunt secun
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25. C. G^J- Jucobi, olservatiunculae ad thcoriarn. acqualionum pertincntes. 347

<Jae, sextae, deciraae dimensionis. Quarum expressione» cum ex observa-
tione antea facta prodtictum ex omuihus difforentiis elemontorum jr lf 3723L

jr3, #*> #5 tamquam factorem contineant, <juod ad decimam dimeosiouem
ascc dit, fieri debet

aL = 0, a3 = 0, a& =. m /"Δ,
designante /τι numerum. Et calculo facto invenitur
a5 = 32(jrA-jr2) (^-^3) (#1-̂ 4) (̂ 1-̂ 5) (^2-^3) (^2-^4) (^r-^sX^-^i)^^) (^4-^5),
ideoque /?2 = 32. Unde aequatio sexti gradus formam induit:

Si aequatio quinti gradus proposita est:
χ^—Αχ^Έ^—Όχϊ + Ώχ — Ε = 0,

facile iovenitur

Valores ipKorum #4, ^o paullo arapliore& caloulos poscunt. Talorem ipsius
A, per^, Z?, Cf, i>, JE, expressum, tradidit \\\. Lagrange in theoria aequa-
tioDum, e Meditationibus Mgebraicis celeberrimi Warmg descriptum.

HL
Ludicrum de resolutione algebraica aequationum

quinti gradus.
Olim, ut t, cum puer studiosus in tentanda resolutione algebraica

aeijuatiouum quiuti gradus desudarem, aequationem generalem
or5 — lOy'a? = />

ad aliam decinii gradus revocavi, cuius resolutio algebraica oontigit, du -
rum tantum coefficientium signis mutatis. Rem inutilem, sed curiosandi,
paucis referani.

Posito o?= + ̂  cum sit

hanc aequationem «um proposita comparavi, unde
γ z — 9,

ideoque
i

Qaa aequatioue decimi gradus resoluta, etiam proposita quinti gradus re-
soluta est.

Facile niihi credis, illam quidem aequationem decimi gradus alge-
braice resolvi non posse, sed huius alius:

46*
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348 25, C. G. J. Jacob i, observatiunculae ad theoriam acquationum pertinentes.

quae duorum tantum coefficientium signis ab illa discrepat, haue inveni
radicem algebraicam :

i. p+yxp·-!«,.)) + i.

= y.
IV.

numero radicum realium, quae inter datos limites
continentur.

Cartesius olim regulam dedit, qua, data aequatione algebraica,
e signis coefficientium eius limites cognoscuntur, quos numerus radicum
positivarum et numerus radicum negativarum suparare nou potest. Eius*
modi limites assignavit Cl. Fourier pro radicibus realibus, quae inter datas
quantitates reales quaslibet a et b continentur. Sed idem observo :e re*
gula Cariesiana peti potuisse. Sit enim χ radix aequationis propositae,
statuatur

b—oc

erit y radix aequationis eiusdem ordinis, quae tot habet radices positivas,
quot valores ipsius χ inter a et b positae sunt. Unde regula Cartesiana
adhibita ad aequationem transformatam, notus erit limes numeri radicum
aequationis propositae, quae inter a et b continentur. Res adeo hio per
igna unius seriei /z + 1 quantitatum transigitur, si n gradus aequationis,

dum Cl. Fourier eiusmodi series duas adhibet. Sed regula a viro illustri
prodita et multis aliis nominibus et calculo expedito praestat.

Eadein observatione regula celeberrima Sturmiana^ qua numerus
accuratus definitur radicum^ quae inter datos limites continentur, ad casnm
eum revocari potest ? quo numerus radicum aut positivarum aut negativa-

quaeritur.

Brought to you by | University of Iowa Libraries
Authenticated

Download Date | 5/28/15 3:37 PM



25. C. G. J. Jacob i, observatiuncidae ad ihcvriam aequationum pertinentes. 340

v. / ; "
Quomodo regula Bernouilliana ad investigandas radices,

quae maximam aut~minimam sequuntur, extendi potest.

Sit X ipsius χ data functio quaelibet ratioaalis integra nil ordinis,
sit P functio eius alia quaelibet rationalis integra minoris ordinis; evolva-

Ptur fractio r~ ad descendentes potestates ipsius oc y cuius evolutionis ter-
niini se excipientes eint

pm—l t pm

docuit olim Daniel Bernouilli, quotientem -̂ - convergere ad valorem ra-
pm—l

dicis absolute maximae aequationis
X= 0.

PSi fractio ^ ad potestates ascendentes ipsius χ evolvitur, cuius evolutionis
termini duo se excipientes sint

quoties - - ad valorem radicis absolute minimae converget. Causa regu·*
lae nota baec est5 quod in expressione generali ipsius pm,

in qua XL, #29 • • • • ^ ̂  sunt radices aequationis propositae, C19 (72, .,.., Cn
constantes seu quantitates ab exponente m non pendentes, prae uno ter-
mino in /wtam potestatem radicis maximae ducto negligi possint reliqui om-
Des, siquidem numerus m satis magnus statuitur· Simile de radice mini-
ma iavestiganda valet.

Statuamus radices^ secundum magnitudinera absolutam dispositas^ esse
&19 ^25 ^|^ ... ·? 3?^)

ita ut &i sit maxima; xn minima· Radioes imaginarias secundum earum
modulum aestiraamus, sive si radix imaginaria Γ(οο8φ + \Λ — t* sin φ),
designantibus r, φ quantitates reales , secundum quantiiatem r. Regula
de investiganda radice maxima proposita deficit^ si duae radices maximae
inter se aequales adsunt, vel qtioties radices duae inaxiraae imagin r iae
sunt, si utrique idem modules est. o casu regula antecedens ita ampli-
ficanda est, ut simul duae radices makimae mvestigenturJ Quod ipse iam
Euleru.s fecit pro cas«, qub dluae fedioes maximae su t imagiaariae forraae

yr— Ι.βίηφ), in Cap.̂  VIL Vol. L* //?-
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25· C. G. J. Jacobi, observatiuncutae $d theoriam aequationum pcriinentes.

troductionis. Pancis demonstrabo sequentibus, quomodo iisdem principiis
i dagetur aequatio kil ordinis, cuius k radices totidem radieibus maxitnis
aequationis propositae proxime aequales simt. "puara arnplificationem CK
Fourier in introductione operis de aequatkmibus indieavit.

In expressione geuerali ipsi s pm prae * tefifaims ductts in k ra^ice*
maximas^ ad mimn dignitatem elatas, negliwir lii reliquos terminos omnes;
quod eo maiore iure licet, quo maiar nuMerus m. Binc statuimus proxime :

seu posito

statuimus proxime:
pm — Bt -f- 7?2 .... -f B ι

Ponamus

quam expressionem evanescere patet, si loco o? ponuntur * ralores JTA,
,r2, ...., ίτλ. Unde ex aequationibus antecedentibus sequitur haec:

0 S= /?m+Jt "f· ^iPm^^l^r^lPm^li^ · · · · + -^Α/>« *

In qua, si loco m ponlmus w+1, "2 + 2, etc., habemus «equens aequa-
tiooum systema:

0 = xl + A^~l +Λ2χι~* . . . . + Ak

0 = /?m4fc + ^i/>m+*-l + ^^Pm^l^l · . · . .+ ^/>m

0 = ^^Jt+i +^l/>m+Jt 4"

0 =

0 = />W+2JI-1 + -Ί Pm+ll-Ί 4"

De qui|ius aequationibus, quarum
titatibus ,//u ^2, . . . ., ̂ , pp^^t aeqqafio buiusmodi:

fj P, P,, Pt, . . . -5 P4 per term ios
»uut, c^t cuiua radices aequatipnis propositai X=Q ? A1 radieibus maxiii s

aaquales
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25. (?t G. J. Jacobif observatiunculae ad tht riam atfyticftfonuih ptfrtiilentts· 351

Sit £=23 habetur
0 =
0 =

0 = Λη

unde eliminatis -^ , A^ , habentur a?L , #*2 proxime aequales radicibus aequa*
tionis quadraticae:

(Pm+l — PmPm+Jv'1 + (p*»pm+3~ Pm+lPm+ϊϊ # + Pm+2~ Pm+lPm+X = 0;

sicuti notum est, et cuin Euleri forraulis couveuit.
Sit k = 3, habes

0 = o?3

0 = pm

0 = /9m

0 = /?w+5

unde eliminatis -^19 ^2? ^3 provenit:
Ρχ3+ρχ-+ρ2;τ+ρ3 = o;

posito :
P = /? :̂+2 + /^?}z+ 1 />m-H + /^m /^m+3 - 2 /?

•Pi — /?7»-i-i/

P2 = ^ m ? m

Methodus Clarissimi Daniel Bernoulli uititur principio^ quod seriei recitr-
rentis termiai ab initio 'satis remoti ut terniini seriei geometrkjae spectari
possint. Methodus antecedentibus amplificata tantum supponit, terminos
seriei recurrentis ab initio satis remotos proxime aequales esse terminis
alius seriei recurrentis 9 cuius scala e miiiore terminorum numoro constat.
Quam igitur sealam, ideoque etiam aequationem , cuius radices radicibus
maxi iis aequationis propositae proxime aequales sunt, eruere licet etiam
per methodum, quam olim pro investiganda lege serierum recurrentium
proposuit HU Lagrange in commentatione :

Recherchen sur la maniere de former des tables des planetes d'apres
les seules observations.

Videlicet, si seriem recurrentem^ cuius scala n-\-l terminis constat^ incle
a termino pm convenire statuimus cum ab'a, cuius seala tantum £+1 ter-
minis constat^ ponamus

P

sit porro
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352 25« G. G» J. Jacg]b>if observatiunculae ad theotiam aequaiiomtm pertinentei.

— =,** + Äiy + y2*Ä,
Seriem ^ continuerau» usque ad potestatem y2*~% seriem #% usque ad
potestatem y2*"5, et ita porro, donec series sk plane reiiciatur. Turn si
fractionem continuamfractionem continuam

l _
—

p
iu fractionem vulgärem commutae -^-, atque in denominatore statuis y =

* cril 0 = 0

aequatio quaesita, euius radices o? == —aequationis propositae X = 0, £ ra-
dicibus maioribus proxime aequales Bunt. Sed observo, hanc metboduin
*nu!to prolixiorem esse, quam eam elimioationis^ quam supra proposui: nam
in calculanda fractione -^ iu expressiones valde complicatas incidis, qua~
rum teiOiini plurimi in fine calculi se nuituo destruunt, dum per elimina-
tionem statim ad espressiones simplices pervenis.

Prorsus eadem ratione aequationis propositae radices minimal in-
vestigare licet; quod problema posito a? = — etiam ad antecedens revo-
catur; nam aequationis transformatae radices iBaximae sunt valores rei,I-
proci radicum minimarum aequationis propositae. Hinc si metbodo Ber-
nouilUcina antecedentibus amplificata aequationis propositae radices omnes
indagaro placet, duae primum investigandae sunt aequatioues, quarum altera
x maxima^ altera n — k minimas radices exhibet; et si k aut n — k maio-
res adhuc numeri sunt, quam ut per metbodos rigorosas solutio praestet,
singulas aequationes rursus eodem modo tractare licet atque propositam,
donec tandem ad singulas radiees aequationis propositae, sive ad aequa-
tionis gradurn satis depressum pervenias.

D. 9. Dec. 1834.
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