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Zur Theorie der symmetrischen Functionen.
(Von Herrn F. Mertens zu Krakau.)

J JS sei
f t - (t-xj(t-xj...(t-x3

und F(i19 £25 · · · U irgend eine ganze rationale Function der n Grossen
n ·) 1 2 , . . . £n .

Durch successive algebraische Divisionen denke man sich F(f19 £2, ... in)
in die Form gebracht:

F - F1//1+F2/>/2 + .- + Fn/'in+/i(i1,i2,...O,
wo Fn F2, . . . F., R lauter ganze rationale Functionen von ί19 i2, . . . i„
sind, von denen berdies die letzte in Bezug auf keine der Variabein i19 f2, . . . tn

den Grad n — i bersteigt.
n

Dies vorausgesetzt, zerlege man den Bruch -jr-j. - s- in Partialbrfiche,
"l / ^2 ' ' · / ̂

wie folgt:
__ R(xa,X , ...a?y) i __ 1 i

ftiftf-ft» ~~ ffxafrx . . . f f x v tL — xa t^ — X "' in— o;K '
wo die Indices a, , ... v unabh ngig von einander alle Werthe l, 2, 3, ... ft
durchlaufen, entwickle beide Seiten dieser Gleichung nach fallenden Potenzen
von J19 f2 , . . . i„ und vergleiche die Coefficienten von ( ί χ ί 2 . . .ί»)""1 .
Dies giebt

[" R 1 ^ R(xa,x ,...xv)
L ̂  /it . . . /H. J(M. . . . f.)"1 ~~ f 'a?« Γ^ - · - Γ^ν

oder

1

da R(xa,x , ...xy} = F(xa9x ,...xy) und
Γ Λ 1 = Γ F 1
L ̂  ̂  . . . /ΪΛ Jc/,/,...^)-1 L ̂  ̂ 2 . . . #, Jw^-.f.r1

ist. »
Um nun aus der Summe alle Terme zu eliminiren, in denen nicht alle

Indices «, /?, . . . v untereinander verschieden sind, nehme man
F = J.V,
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WO

und K eine ganze rationale Funclion von ί19 ί2^ · · · tn ist.
Es ist dann

4(Xa,X )...Xr) = f'Xaf'X -'-f'Br

oder — 0,
jenachdem die Indices a, β, γ, ... v alle untereinander verschieden sind oder
nicht,, und somit

wo jetzt die Summe alle Werthe umfasst, welche V durch Permutation der
#n a?2, . . . ίΡΛ annehmen kann.

Ist nun V eine symmetrische Function, so sind alle diese Werthe
einander gleich, und man hat

4

Da der Entwickelungscoefficient auf der rechten Seite nur von den
in ft und V vorkommenden Coefficienten abh ngt, so stellt derselbe somit einen
independenten Ausdruck der Funclion V durch die Coefficienten der Gleichung
ft = 0 vor.

Krakau, im October 1868.
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