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10.
Sur les fonctions symetriques des racines des

equations.
(Par M. Henri Betti Florence.)

1.
JUa consideration des fonctions generatrices des fonctions symetriques

des racines d'une equation algebrique conduit a une expression remarquable
du produit des carres des differences de toutes les racines.

M. Borchardt a trouve (vol. LIII, p. 193 de ce Journal) que la
fonction symetrique

(1.) Sa$afr...ap,
o

. . . Xn

sont les racines d'une equation

f(x) = a?n4-41a?l|-1 + J2iP1|-a+ — -4n = 0,

est le coefficient du terme

dans le developpement, suivant les puissances decroissantes , de l'expression
suivante

) ) - ( g ^ a_____
ί2,...,Μ a^ sf, i„ ft) /(*,).. · Α*»)/'

o /7'(ί19<29···9<π) designe le produit des differences des variables /19 ^9···^·

J'ai remarque que la fonction symetrique (1.) est aussi le coefficient
du terme

dans le developpement, suivant les puissances decroissantes, de Pexpression

Brought to you by | University of Iowa Libraries
Authenticated

Download Date | 6/9/15 7:13 PM



10. Bettij sur les fonctions symetriques des meines des equations. 99

Donc, 011 a deux expressions de la meme quantite (1.)) et en les comparant
on obtient une equation, d'o l'on deduit, pour toutes les valeurs positives et
entieres de aA, «29 · · ·* #n>

{ φ (fn /29 · · · 9 O }f-(a,+l)f-(aa+l) . _ ,-("„+*)

Π (Χι , #2 9 · · · 9 #n) = "

si Γόη designe, avec Jacobi, par

{ t (tt , #2 9 · · · 9 'n) } .mi .m. .mn
l 2 "" n

le coefficient du terme /rs TS · · ·? C* daos le developpement de

2.
La fonction generatrice de toutes les fonctions symetriques des Solutions

communes a deux equations algebriques est donnee par le theoreme suivant:
Si Γόη designe par

les systemes des Solutions communes aux deux equations
/itey) = o, /i(^y) = 0;

si
<p(x) = 0, ^(y) == 0

sont les deux equations finales resultantes, et M[^ M^ M", M" les polynomes
multiplicateurs qui donnent

* = y(r)>
et que Γόη pose

/i dft oft J

la fonction symetrique

est le coefficient du terme
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dans le developpement, suivant les pnissances decroissantes , de Pexpression
suivante :

_

)φ(^)..^

On peut etendre aisement ces resultats a un plus grand nombre
d'equations.

Florence, 12 Juin 1857.
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