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1i libro, che annunziamo qui, non pud mancare d’essere bene accolto dai Mate-
matici. Esso riempie una lacuna nella letteratura delle scienze esatte ; perocché dal-
Fopera omai antiquata di Bezout in fuori, non si saprebbe citare un’ altro scritto,
che tratti ex professo le quistioni, che nell’ opera del Signor Faa di Bruno vengono
enucleate.

E se ottimi sono P'idea fondamentale e il proposito, ¢ pure assai commendevole
Pesecuzione. Il ch.™ autore raccolse accuratamente e dispose con bell’ordine, forman-
done un corpo di scienza, que'materiali, che si trovavano sparsi e come perduti in
opere periodiche rare e difficilmente accessibili agli studiosi. Ma non si contentd ,
checché protesti egli stesso nel proemio del suo libro, dell’ arida fatica del compila-
tore; che anzi sempre ordind, soventi rischiard, qualche volta perfeziond il lavoro dei
suoi. predecessori, incorporandogli talora que’ risultamenti nuovi ai quali era giunto
nel corso delle sue elucubrazioni.

Indicheremo per sommi capi le materie traltate dal sig. Cav. Fai. Egli espone
per le equazioni algebriche ad una e a pid incognite la formazione delle funzioni sim-
metriche delle radici, la formola del Waring pel caso d’una sola incognita, e la for-
mola analoga data in questi Annali dal prof. Betti per n equazioni fra n incognile;
spiega i diversi metodi d’eliminazione, anche quelli del Sylvesier, anche il metodo di
Liouville dedolto dalla risoluzione in serie, ed il recente di Hermite che considera ls
risoluzione come il discriminante d’una funzione di secondo grado, e assegna il grado
della equazione finale , riferendo pel caso di equazioni non canoniche il metodo de!
signor Minding ; dimostra il teorema di Jacobi intorno alle soluzioni comuni dj piti
equazioni, e determina il numero delle soluzioni indipendenti, onde emerge la spie-
gazione d'un paradosso d'Eulero; insegna il modo di trovar le soluzioni comuni, sta-
bilisce le proprieta della risultante e varj teoremi di Brioschi, di Raabe, di Schlzflli,
¢ amplia al caso d’un numero qualsivoglia di equazioni e di incognile il teorema di
Lagrange sopra le condizioni necessarie alla esistenza d’una o pid radici comuni a
due equazioni. A compimento del qual teorema in cui sono comprese le condizioni in-
dieate dal prof. Beuti in questi Annali, 1858, pag. 7—8, mancherebbe soltanto che
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fosse aggiunta, come I'aggiunse il Betii, 'equazione che ha per radici le radici o so-
luzioni comuni delle proposte, e che pel caso di due sole equazioni date trovammo
per la prima volta in una Nota del prof. Brioschi (*).

Chiudono l'opera cinque Note sopra una formola che esprime la derivata d’ una
funzione di funzione, sopra una formola di Borchardt per calcolare le funziomi sim-
metriche (*¥), che i Betti ha ampliata, sopra un teorema di Cayley pure apparte-
nente alle funzioni simmetriche, sul lermine generale della serie di Maclaurin appli-
cata alla funzione d'una funzione di due o piu variabili, e da ultimo sopra un tec-
rema del prof. Betti relativo alla determinazione delle funzioni d’un solo sistema di
soluzioni comuni (*¥%).

Da questa succinta enumerazione ¢ uasi indice si puod abbastanza scorgere quante
cose importanti siano conlenule nel libro del signor Faa. Potrebbesi veramente desi-
derare, che 'esposizione delle materie, la quale nei primi capitoli ¢ neita, perspicua
¢ concisa a un tempo, conservasse queste doti, anzi aumentasse di chiarezza, ne’sus-

(*) Nouvelles Annales de Mathématiques, 1853, pag. 81. Veggasi anche la traduzione francese della
Teorica dei determinanti.

Cercando la dimostrazione della equazione data dal prof. Betti, mi sono avveduto d’ un errore che
vi & corso probabilmente di copia o di stampa, e colgo (uesta occasione per emendarlo secondo il giudizio
’ ' t t(t—1)
1° 127
Si dimostrera in una maniera semplice I'cquazione esatta, se chiamata f==0 una equazionec tra = inco-
gnite z, ¥, 5, . . ., chiamato a il termine cognito di f, e b il coefficiente che ha in f il prodotto
9 =aP Yo zr ..., si risguardi f come funzione di due variabili indipendenti @ e b: poiché supposto che
da altre n equazioni si ricevino p sistemi di valori per le incognite, e che i valori corrispondenti di ¢
e fsiano g, ¢ fi, 93 € fos o Pp € fys si avra la risultante delle »n 4 1 equazioni R = fi f, ... fuse
cambiato a in a k da, b in b +k db dove k & indeterminato , f diverrda f- k(da -+ o db), ¢ R si
cambiera in R + le — + Ic“ — + kB 1d2R,,
lort di fyy fos -3 qumdl se i valorl fis f»> - fm corrispondano ad m sistemi di soluzioni comuni e
siano pereid nuile, paragonando i coefficienti delle potenze %°, k, k*, ... kL siotterranno le m equa-
zioni di condizione

mio. I termini della equazione debbono essere moltissimi pei coefficienti binomiali , 1, ece.

+ ..., ma dovra restar identica al prodotto dei nuovi va-

R=0, dR=0, dR=0,...dtR=0,
paragonando i coefficienti della potenza k= si trovera dmR proporzionale al prodotite
(da + 9; dd)(da+ ¢, db) . . . (da + ¢m db) ,

e svolgendo dmR secondo la formola simbolica dmR = (da 4 dy )R e confrontande i termini simili, se

ne conchiuderanno le espressioni della somma delle m radici 9, , 9, , . . . ¢m , dei loro prodotti a due a
due, a tre a tre, ecc. onde infine,

d=R m dmR m{m—1) d=R d=R

—_— it —_— 4 m—% — ... - = (.
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(**} Un altro teorema relativo alle funzioni simmetriche fu in questi Annali (1853, pag. 43) attri-
buito al signor Borchardt, che infatti lo diede seriza accennare e certo senza sapere che altri lo avesse
gia pubblicato : ma quel teorema era gia stato dimostrato dal Cauchy nella sua Memoria del 1837 Sur
la résolution des équations d’une degré quelconque, §. III, pag. 31.

(***) Vedi Annali, 1858, pag. 4, Teorema II.
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seguenti, che trallano soggelli pitt complicati. Ma forse l'aulore , spinto da ragioni
ignote allo serivente, ¢ stato coslretto ad affrcttare la puabblicazione del suo seritto,
circostanza, che pud avergli impedito di stendere le ultime’ parti del suo lavoro con
tutta quella pacatezza d’animo, che domandano i lavori d’una cerla levatura.

Devesi perd, a scusa del ¢h™. autore notare, che le materie trattate nella seconda
meta della sua scrittura, appartenendo alle pit ardue specolazioni dell’algebra, pre-
sentane gravi difficoltd per chi pretende di farne un’esposizione facile e piana, senza
cadere in lungaggini. Questo pud assolvere il signor Faa di Bruno dall’accennata im-
putazione, benché¢ resli sempre in un cantuccio dell’animo di chi legge un desiderio,
cl’egli meno della brevita, ¢ pitt della chiarezza fossc stato studioso.

Puossi ancora dubitare, che alcune parti del suo lavoro facciano quello, che i Fran-
cesi chiamano double emploi : né si vede bene, pecché, dopo avere traitato di due
equazioni a una variabile, poi due a duc variabili, quindi tre a tre variabili, tre a
due ece. ece. separatamente, non occorra continuare e andare Dio sa fin dove. Perd
quest’obbiczione ¢ confutata in parte; per chi legge allentamente il libro , dalla os-
servazione, che sempre ne’singolt casi si considera il subbictto solto un punto di ve-
duta affatto speciale, e chet cast pilt semplici preparano ¢ appianane la via ai pin
difficili.

Cheeché sia di questi piccoli néi, che crediamo scorgere nello scritto del signor
Faa di Bruno, noi crediamo debito nosiro di raccomandare caldamente ai cultori delle
scienze matematiche questo libro, nel quale essi troveranno molte nozioni utili e pe-
regrine, di raccomandarlo come uno di quei tratlati di cui diede un modello eccel-
lente il prof. Brioschi con la sua Teorica dei determinanti, e che tanio giovano a
divulgare 1 progressi della scienza e a preparar loro I'accesso delle pubbliche scuole
dalle qualt certi arroganti conservator: dell’ ignoranza ¢ d’ ogni anticaglia vorrebbero
tenerli in perpetuo lontani.
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