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Yon 

M.~x Smo~ in Sh~burg i.~E. 

Der Festschrif~ f~- Kummer yon 1891 ftige ich dus Folgende hinzu. 
Der Ber~ndsohe Beweis des ParaUelenaxioms beruh~ auf der Aunalune, 
dab der Winkel als bestimmter Bruchtefl der Ebene g~SBer ist als der 
Streffen, der ein verschwindender is~. Als Streifen gilt dabei das St~fiek 
der Ebene zwischen zwei Ger~en, ~ die auf derselben dri~ten senkrech~ 
stehen. DaB die Annahme ffir die imagm~re Geome~rie falseh is~, folg~ 

1 
daraus, dab wenn man den Parallelwinkel zu -~ d mi~ ~,  den zu d re_it 

bezeichne~, der S~reifea den zweifkchen Winkel 1 8 0 - - 2 ~  um die ver- 
schwindende, well endliehe GrSl]e 2(x--2~) tiber~rLff~. Der scheinbare 
Widerspruch, daB der Streifen zugleieh ein bes~immter und ein unendlieh 
kleiner Bruch~eil der Ebene sei, l~t]t sich dadurch, daB, wen** man den 
Sgreifen langs seines Abstandes verschieb~, nut die Abschnit~e zwischen 
den beiden Par~llelen im Abstande der Dist~nz zu 9 0 -  ~, zur realen 
Deekung gelangen, bezw. dadurch dat] (tie s~mtlichen reellen Punkte der 
einen nur einem endlichen Kon~inuum der andern zugeordne~ sind, oder 
kfirzer dadureh, daB alle koaxialen Nichtschneidenden sich fin selben imagi- 
n~ren Punk~ sehueiden. Um es ~ z  deu~lich auszudrficken, bei der 
S~reifenversehiebung deeken sich Fl~henstficke, deren Inhalte yon der 
Brei~e unabh~ng~ und gleieh dem Ma_Yimaldreieck sind. 

S~raBburg i. E., Ok~ober 1911. 


