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Bemerkung zur Nichteuklidischen Geometrie.
Yon
Max Sprox in StraBburg i E.

Der Festschrift fir Kummer von 1891 fuge ich das Folgende hinzu.
Der Bertrandsche Beweis des Parallelenaxioms beruht auf der Annahme,
daf der Winkel als bestimmter Bruchteil der Ebene grofer ist als der
Streifen, der ein verschwindender ist. Als Streifen gilt dabei das Stiick
der Ebene zwischen zwel Geraden, die auf derselben dritten senkrecht
stehen. DaB die Annahme fir die imaginire Geometrie falsch ist, folgt

daraus, dafl wenn man den Parallelwinkel zu % d mit @, den zu d mit 3

bezeichnet, der Streifen den zweifachen Winkel 180 — 2¢ um die ver-
schwindende, weil endliche GriBe 2(m—2¢) iibertrifft. Der scheinbare
Widerspruch, dafi der Streifen zugleich ein bestimmter und ein unendlich
kleiner Bruchteil der Ebene sei, 136t sich dadurch, daf, wenn man den
Streifen lings seines Abstandes verschiebt, nur die Abschnitte zwischen
den beiden Parallelen im Abstande der Distanz zu 90 — 3 zur realen
Deckung gelangen, bezw. dadurch dafi die simtlichen reellen Punkte der
einen nur einem endlichen Kontinuum der andern zugeordnet sind, oder
kiirzer dadurch, daB alle koaxialen Nichtschuneidenden sich im selben imagi-
niren Punkte schneiden. Um es ganz deutlich auszudriicken, bei der
Streifenverschiebung decken sich Flichenstiicke, deren Inhalte von der
Breite unabhiingig und gleich dem Maximaldreieck sind.
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