
Ueber Minimalflachen. 
(Eine Berich~igung.) 

Von 

HERBERT RICHMOND ill Cambridge. 

Im Laufe seiner berfihmten Untersuchungen fiber algebraische Minimal- 
fl~ichen hat Sophus Lie alle diejenigen reellen Minimalfl~ichen bestimmt, 
deren Ordnung niedriger als 17 ist und welche dabei keine Doppelfl~ichen 
sind*). Unter den sieben Gattungen solcher Fl~ichen, die Lie in dem auf 
S. 397 befindlichen Schema zusammengestellt hat, babe ich kiirzlich be- 
merkt dass eine, und zwar die Fl~iche 12 '~r Ordnung 18 t~ Classe, nicht 
existirt, lch wage das Folgende zu behaupten: 

Es giebt e i ne  reelle Minimalfliict~e 12 te~ Ordnu.ng deren Classenzahl 
gleich 12 ist: andere reelle Minimalfliichen 12 ~ Ordnung giebt es nicht. 

Lie hatte nitmlich die Existenz einer Minimalcurve vierter Ordnung 
erkannt (S. 388) deren abwickelbare Fl~iche den Kugelkreis als dreifache 
Curve enthiilt; setzte aber unrichtig voraus dass die vier unendlich ent- 
fernten Punkte dieser Curve paarweise zu einander conjugirt sein kSnnten 
(S. 394, 395). Dieser Specialfall der rationalen Raumcurven vierter 0rd- 
hung kann kein anderer als die ~quianharmonische Curve**) sein, deren 
Tangenten bekanntlich sich zu drei und drei in den Punkten eines festen 
Kegelschnitts treffen***); f'~llt dieser Kegelschnitt mR dem Kugelkreis 
zusammen, so wixd die Curve eine Minimalcurve. Aber es ist leicht zu 
erkennen, class die vier unendlich entfernten Ptmkte dieser Curve ein ~qui- 
anharmonisches Punktquadrupel auf dem Kugelkreise bilden: deswegen 
sind sie niemals in zwei conjugirt imaginiire Punktepaare theilbar. 

*) Diese Annalen Bd. XIV, pag. 331 ft. 
**) Diese Curve wax schon in 1872 yon Bertini entdeckt worden. Lomb. Isk 

Rend (2) V, pag. 622--638. 

***) Vergl. Rohn, Leipz. Bet. (1891) XLm, pug. 20ft. 
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Die einzige reelle Minimalfliiche 12 ter Ordnung ist durch die Glei- 
chtmgen 

x = k {u  ~ ....... 3 ~ +  3 ~  ~:., ( ~ + r  
y ----- k { v ~ - .  3 v ~  ~ - -  3 v  - -  ( ~  + v  ~) }, 
z ~ 6ku  

dargestell~: ich babe die Sache in den Transactions of the Cambridge 
Philosophical Society, Vot. X I X  genauer untersucht. 
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