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lJ-ber partielle Integration. 

Von 

N. J. ~kTZIDAKIS in Athen. 

1. Die yon Herrn M. Brendel  (Math. Annalen Bd. LV, S. 248--256) 
hergeleitete Verallgemeinerung der f~ilschlich als ,partielle Integration" 
bezeichneten Integration eines Produktes (die eigentlich nut eine ,,Faktoren- 
integration" oder ,,Integration nach Faktoren c' genannt werden soll*)) ist 
mit Fug und Recht die partielle Integragon zu nennen. Diese par~ielle 
Integration l~iBt sich leicht auf eine Funktion yon beliebig vielen unab- 
h~ngigen u ul, us , - . . ,  u~ iiber~ragen. 

2. Ich mSchte aber zuers~ das Verhalten yon Herrn B rendel  in ein 
wenig verschiedenen, meines Erachtens zweckm~Bigeren Bezeichnungen 
kurz andeuten: Es seien u, v zwei beliebige Fnnktionen yon x und f(u~ v) 
eine" ebenfalls will]r~rliche Funktion; dann is~: 

raisin: 
~/ dr, df(u, v) = ~--f du + ~-~ 

~f du ~- df(u, v) -- ~f dr, 

woraus dutch Intmgration folg~: 

J~4 f(u, v) - f ~ dv; 
~/--q)(u~ v); dann isl offenbar: w i t  setzen nun ~ u -  

,.f~du--__f~p(u, v)du,  und: f ~ f n a c h u  yon *(U, V); 

Dieses partie~ Integral nach u ist, was Herr Brendel  (/oc. dr.) mit " j '  

angedeu~et hal, wofiir er aber doeh ein definitives, dem ~ der par~ieHen 
Differentiation entsprechendes Zeichen verlangt (Math. hnnalen Bd. Lu 4. H.). 

*) Es mag bier beil~ufig erw~mt werden, dab wit Neugriechen diese Benennung 
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% 
Ich glaube, dai~ das geeignetste Zeichen daftir folgendes w~e: ~ n~a- 

lich dasselbe Integratzeichen, nach linl~s bin ,mgedreh~ (wie auch 3 das d~ 
nach links bin gebeugt is 0 und mi~ dem Index u versehen, zur Andeuhmg 
der Variablen, nach der man parfiell integrier~. Dieses Zeichen ha~ zu- 
gleich den Vorteil, dag es den Unterschied zwischen 2artieller und totaler 
Integration scharf hervorhebt. Demgem~it~ schreibe ich: 

nun ist also auch: 

r v) du; 

~ d O av--~f-- ~ ( ~  r  v) 

es l~g~ sich mithin die Formel (a), welche die yon Herrn Brendel  ist*), 
in folgender, klarer Form schreiben: 

~ du) dr. 

Setzt man darin r v)=v~ so bekomm~ man gleich die Faktorenintegration: 

f v d u = v u - - f u d v .  

Setzt man dagegen u = x, so wird: 

h-~ dx, 

3. Es is~ nun offenbar klar, daii sich die Brendelsche Formel (1) 
auch auf eine beliebige kn~ahl yon Ver~inderlichen tiber~agen l~i~t. Denn 
ist f(ul, u~, . . . ,  ~,,) vorgelegt und sind u 1, u~, - -., u~ Funk~onen yon x, 
dann ist: 

r a f t ; b i n  

~f 

Setz~ man nun wieder: 

so wird: 

*) Es mag e ~ t  werden, 

~f d ~ - - - -  ~f du~, 

_ 

~ u  1 - -  

da~, auger Worp i t zky  und Scheibner~ auch 
Ber t r and  in seinem ,,Ca/c~ In~graF', berei~s 1870, diese Formel hat, a t le rd~s  in 
einer anderen Form und gauz auders bewiese~ (S. 10~tl).  
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mad die Formel (fl) nimmt die Form an: 
k : q z  

Setzt man speziell: 
q) = ~ - u s "  "-%,  

so wird die Faktarenintegrativn fiir n _~aktoren gefunden: 

k = n  

Athen ,  den 13. April 1902. 


